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Intégralo cuatro dreas es una propuesta pedagégica del Grupo Editorial Educar
y de la Editorial Piedrasanta para los grados de secundaria, que incluye la posibilidad
de que se armen los integrados de acuerdo con las dreas de interés de cada institucién,
en un sélo texto, las cuatro dreas bdsicas.

Comunicacién y Lenguaje

Ciencias Naturales

@

0 Comunicacion y Lenguaje

@ Matemadaticas

En esta dreq, los
contenidos y las
actividades estdn
orientados a desarrollar
en los estudiantes
competencias para:

Expresarse

correctamente con

el fin de comunicar ideas, sentimientos
y opiniones e interactuar con otros
seres de su enforno.

Comprender y producir textos verbales y
no verbales que respondan a diferentes
situaciones de comunicacién.

Participar de manera constructiva

y critica en cualquier contexto
comunicativo.

En esta dreq, los
contenidos y las
actividades estdn
orientados a desarrollar
en los estudiantes
competencias para:

lo

(lencias thww er

......

= Conocer, valorary
cuidar el entorno natural.

» Formar parte activa y responsable
en la conservacion del planeta.

= Aproximarse al conocimiento
cientifico mediante la observacién
de diferentes fenémenos del
entorno.

L7_Unidad_1_2021 Indiv.indd 3
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@ Ciencias Naturales
Q Ciencias Sociales

Matemdticas

En esta dreaq,

los contenidos y

las actividades
estdn orientados

a desarrollar en

los estudiantes
competencias para:

‘ wtégrqy \

Vatemg,

® Manejar procedimientos
y algoritmos matemdticos, y conocer
cédmo, cudndo y por qué usarlos.

= Formular, plantear, transformar
y resolver problemas a partir de
situaciones de la vida cotidiana.

= Utilizar diferentes registros de
representacién y sistemas de datos
para expresar ideas matematicas.

‘ wtégraq, \

Giencias Soc;
% Socigy,
ey

En esta drea,

los contenidos y

las actividades
estén orientados

a desarrollar en

los estudiantes
competencias para:

C’)

= Apropiarse de los conceptos
propios del drea para comprender
la realidad.

= |Interpretar y comprender hechos
sociales con el fin de promover la
convivencia pacffica.

= Asumir una posicidn critica y ética
frente a las injusticias sociales.
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Conoce tu libro de Matematicas

Matematicas posibilita el desarrollo de aprendizajes significativos para ser
matemadticamente competentes.

El bloque de matemdticas estd organizado en cuatro unidades. Cada unidad
incluye las siguientes secciones:

» Aprendo
Seccién Enmarcada dentro del saber y saber hacer. Se

realiza el desarrollo temdtico desde los Estdndares Bdsicos

de Aprendizaje (EBA), los Derechos Bdasicos de Aprendizaje
(DBA) y los componentes del drea. Incluye la explicacion y

ejercicios de modelamiento (paso a paso).

v/ Pensamienio numérico variacional

v/ Pensamiento métrico espacial

v/ Pensamiento aleatorio

» Aplico mis conocimientos
Incluye actividades y preguntas enfocadas a
desarrollar las competencias para bachillerato
que evalta la prueba Saber. Es un espacio para
que los estudiantes practiquen las competencias
de los saberes aprendidos mediante actividades
significativas de comunicacién, razonamiento
y solucién de problemas.

0)
aom T

Matemética y tecnologia
D5 9

Construyamos gréficas con Geogebra
Ejemplo 2.

»  Matemdticas y tecnologia
En esta seccién se trabaja la matemdtica
aplicada a la tecnologia que se utiliza
en la vida cotidiana; dispositivos o
programas que nos permiten aplicar la
teoria vista en todo el bloque.

v/ Aprendo

v/ Practico y aplico

‘ L7_Unidad_1_2021 Indiv.indd 4
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» Educacién Econémica y Financiera
En nuestra serie es un espacio para que los estudiantes mejoren su comprensién de los
conceptos, los riesgos y los productos y servicios financieros, y desarrollan las habilidades y
la confianza para ser mdés conscientes de los riesgos financieros y de las oportunidades, y asi
tomar decisiones financieras informadas para mejorar su bienestar (OECD, 2005).

v/ Aprendo

v/ Practico y aplico

% (EEF)

Planteamiento de metas, plan de ahorro y tipos de ahorro

P Evaluacion tipo Saber
La evaluacion tipo Saber aparece en
todas las unidades. Se realizan preguntas
que ayudan a los estudiantes a fortalecer
las competencias y habilidades que
evalta la prueba nacional sobre los
temas vistos en cada unidad.

» Plan de mejoramiento 'ss S e e,

6. Una familia desea fener fre hifos.

Es una seccién que recoge
oLy preguntas sobre las

tematicas complejas vistas
en las anteriores unidades.

Se presenta Unicamente
en la Unidad final de cada
drea del conocimiento.

P Ladillos

NZTT—

Encuentran breves explicaciones
del tema que se estd tratando:
propiedades y leyes que
refuerzan el conocimiento.

28 Recueran que..

—
Presenta tips cortos del tema

que se esta tratando, para ver la
explicacion de otra manera y tener
dos visiones del mismo tema.
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éQué lograré?

Racionales,
poligonos y graficas

éQué aprenderé?

« LOs nUMeros enteros y racionales
« Poligonos y circunferencia
« Tablas y graficas estadisticas

v/ Resuelvo y formulo problemas utilizando ¢/ |nterpreto informacion presentada en
propiedades basicas de la teoria de tablas y gréficas (pictogramas, gréficas
numeros, como las de la igualdad, las de barras, diagramas de lineas,
de las distintas formas de la desigualdad diagramas circulares).

y las de la adicién, sustraccion,

multiplicacion, division y potenciacion.

v/ Aplico ecuaciones de primer grado en
la resolucion de problemas.

Clasifico poligonos en relacién con sus

propiedades.

» »

L7_Unidad_1_2021 Indiv.indd 8
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Componente: Numérico-variacional
D ————

Enteros

Definicion
Los numeros -1, -2, -3... son llamados los opuestos de los nimeros naturales.

Y forman el conjunto de los nimeros enteros negativos. Los nimeros naturales y
los opuestos de los nGmeros naturales forman el conjunto de los nGmeros enteros.

Los nUmeros naturales que estdn ubicados a la derecha del cero se llaman enteros
positivos y los que estdn ubicados a la izquierda del cero se llaman enteros negativos.

»
>

I

Enteros Negativos Enteros Positivos

Orden

Puedes usar una recta numérica para comparar nimeros. Los nimeros a la izquierda son siempre
menores que los nimeros a la derecha.

g Eiemplo ........................................................................... .

-6 -5 -4 -3 -2 -1 0 1 2 3 4 5

. Observa que -6 estd a la izquierda de -2. Por lo tanto, -6 < -2. -
’ Asf mismo -2 > -6 porque -2 estd a la derecha de -6. ‘

Aplico mis conocimientos

Comunicacion y representacion

Razonamiento

3. Describe con tus palabras el significado de
las siguientes expresiones. Luego, halla su

eecccccccccce

1. Representa en una recta numérica los : valor final.
siguientes nUmeros enteros. a. -2 c. —(—(8)) e. —(+8)
o.-2 o+ e -l b. ~(-5)  d. ~(-(-(-3)) . ~(~(+3)

b. +8 d. -9 f. +7

2. Ordena de menor a mayor las siguientes
secuencias de nUmeros enteros.

a. +15, +3, -5, +8, -1, -4, -3

4. Lee con atencién las siguientes afirmaciones
y escribe (V) si es verdadera o (F) si es falsa.
Justifica tus respuestas en el cuaderno.

eeccccccccccccccce

a. +6 estd a la derecha de I:'
b- _151 _3; +5; _8) +]-7 +4‘) +3 3 —3, enfonces +6 > —3.
¢. —21,-36,+40,0, -5 b. —18 < +9, porque —18 esté I:'
d- _100) +607 _4'0; _20) +10 . a |G iquieI’dO de +9.

3. Escribe el nimero anterior y posterior de

L . c. +35 estd a la izquierda de -1,
cada una de las siguientes cifras: . I:I

entonces +35 > —1.

d. +24 > -17, porque —17 estd I:'
a la izquierda de +24.

a. 0 c. 64 e. 99
b. —338 d. -79 f. -1

eeccccccccccccccce

Desempeno: Resuelvo y formulo problemas utilizando propiedades bdsicas de la teoria de nimeros, como las de la igualdad,
las de las distintas formas de la desigualdad y las de la adicién, sustraccion, multiplicacién, division y potenciacion. _
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Componente: Numérico-variacional

Operaciones aditivas

Adicion de nOUmeros enteros
Al adicionar dos nimeros enteros, puedes encontrar dos situaciones:

1. Los numeros tienen el mismo signo: cuando dos nUmeros enteros tienen el mismo signo,
su adicién es igual a la suma de sus valores absolutos, con el mismo signo de los sumandos.

e Eiemplos
i (=53) + (—46)
|-53| + |-46| =53 + 46 = 99 Se suman los valores absolutos.

(=53) + (~46) = —99

El resultado tiene el mismo signo de los sumandos.

2. Los numeros tienen diferente signo: cuando dos nUmeros enteros tienen diferente signo,
para hallar la suma, debes restar sus valores absolutos y el resultado tendrd el signo del mayor

valor absoluto.
JE— Ejemplos

LT+ (38)

|-72| — |34| =72 — 34 =38 Se restan los valores absolutos como nOmeros naturales.

. (=72) + (34) = -38

Sustraccion de nimeros enteros
La diferencia entre dos nUmeros enteros a y b se obtiene como la

El resultado tiene el signo del mayor valor
absoluto, en este caso |-72| > |34].

Siay b €Z entonces:

adicién del minuendo a y el opuesto del sustraendo b, es decir: a—-b=a+ (-b)
Propiedades de las operaciones aditivas
Propiedad en Ny .
los ntimeros 7, Descripcién Ejemplo
Clausurativa La adlaon de dos numeros Siay b €Z entonces
enteros siempre da como resultado (-8) + (—=6) = —14
o cerrada g a+b€eT,
un numero entero.
Siayb t (-2)+(3)=03)+(-2)
Conmutativa El orden de los sumandos no cambia la suma. 14y b&Z entonces
(@a+b)=(b+a) 1=1
. 4+6)+(-5)=4+[6+(-5
Asociativa La forma de agrupar los sumandos Sia,byc €7 entonces 4+6)+ (-5) [6+(=5)]
no cambia el resultado. @+b)+c=a+(b+o 10+(-5)=4+1
5=5

Elemento neutro

Todo niumero sumado con 0 da como
resultado el mismo numero.

El 0 es el elemento neutro de la adicion.

Sia €7, entonces

a+0=a=0+a

o (=15)+0 = (~15)
°0+28=28

Elemento opuesto

Todo nimero entero adicionado con
su opuesto da como resultado cero.

Sia €7, entonces
a+(-a)=0

—a+a=0

o(-23) +(23) =0
o (56) + (~56) =0

Comprende y resuelve problemas, que involucran los nimeros racionales con las operaciones (suma, resta, multiplicacién, divisién,

m potenciacién, radicacién) en contextos escolares y extraescolares.

‘ L7_Unidad_1_2021 Indiv.indd 10
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Componente: Numérico-variacional

Aplico mis conocimientos

Comunicacién y representacién
1. Realiza las siguientes operaciones:

a. -9+ 15— (~12)

b. 23 + 47 — 78 + 13
~39 — 51 + (~=24)
4523 48

36 + (=18) + (=31)
(=25) + (=36) + 47

= 0o o 0

2. Representa mediante una adicién o
una sustraccién de nimeros enteros las
siguientes situaciones, luego decide si la
situacion final es a favor o en contra.

a. Tengo Q5,690.00 y debo Q3,840.00

. Debo Q4,983.00 y tengo Q9,870.00
Debo Q65,698.00 y debo Q75,698.00
. Tengo Q12,587.00 y tengo Q11,587.00

o

- 0o o 0

Tengo Q1,569,980.00 y debo
Q1,487,650.00

3. Representa en una recta numérica cada
adicién o sustraccién y explica con tus
palabras cada movimiento que hagas.

a. 2 +(-3) d -1-5
b. -8+5 e. 0+ 14
c. 0+(-7) f.5+12

Razonamiento

4. Completa los espacios para hacer
verdaderas las siguientes igualdades:

a.-13—- =0
b. 56 + =-15
c.  -89=61
d255- =32
e.  -23=10
f. 4 (-16)=-49

Desempeno: Resuelvo y formulo problemas utilizando propiedades bdsicas de la teoria de nimeros, como las de la igualdad,

Debo Q148,970.00 y tengo Q325,087.00

5. Calcula los afos que vivié cada
personaje, teniendo en cuenta su afo
de nacimiento y muerte.

a. Pitédgoras (582 a.C.; 500 a.C.)

. George Cantor (1845; 1918)

Euler (1707; 1783)

. Tales de Mileto (624 a.C.; 546 a.C.)
Euclides (365 a.C.; 300 a.C.)
Fibonacci (1180; 1241)

o

=~ 0 o o

6. Explica con tus palabras las propieda-
des de la adicion de numeros ente-
ros. Acompana tu explicacién con un
ejemplo.

7. Explica con tus palabras las diferencias
0 semejanzas entre:

a. 65— 48y 48 — 65
. (-13) + 59y (-59) + 13

c. (-16) — (-14) y (-14) — (-16)
d. (=37) + (=5) y (=5) + (-37)
e. (-16) —
f.

o

- ( 28y 28 — (-16)
17+19y 19 + 17

Solucién de problemas

8. En una ciudad de Inglaterra la
temperatura maés alta en invierno
ha sido de -2 °C, y la més baja, de
—~18°C. ¢Cudl es la diferencia de
temperatura entre la maés alta y la
mds baja?

9. Arturo compré un refrigerador.
Cuando lo conectd a la red
eléctrica, estaba a la temperatura
ambiente, que es de 16 °C. Si cada
hora baja la temperatura 4 °C, 2a
qué temperatura estard al cabo de
6 horas?

las de las distintas formas de la desigualdad y las de la adicién, sustraccién, multiplicacién, division y potenciacion.
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Componente: Numérico-variacional

Operaciones multiplicativas

Multiplicaciéon entre nUmeros enteros

La multiplicacién de dos nGmeros enteros es igual a la multiplicacién de sus valores absolutos,
acompanado por el signo de acuerdo con la denominada “ley de signos”.

7

Division entre nUmeros enteros

La division de dos nimeros enteros es igual a la divisién entre sus valores absolutos,
acompanado por el signo de acuerdo con la denominada “ley de signos”.

Ley de los signos » N _
1. Silos dos nimeros enteros son positivos, su resultado es positivo. + + | -
2. Silos dos nimeros enteros son negativos, su resultado es positivo. - | -+

3. Silos dos nimeros enteros tienen signos contrarios, su resultado es negativo.

Propiedades de las operaciones multiplicativas

Propiedad en

respecto a la
adicion

axb+c)=(axb)+(axc)

-16=-16

los niimeros 7, Descripcion Ejemplo Ejercicio
| Siaybez. P16
Clausura(‘;wa entonces (=12) x 5 = =60 40 + (-5) =
o cerrada
(axb)EZ $27+2=
Siayb€Z (—4) x 8 = 8 x (—4) 36+-4=4-+36
Conmutativa entonces
-3 []
(axb)=(bxa)
Siabyc €7 (6x2) x (-3) =6 x [2x (-3)] (96 +4) + (-2) =96 + [4 + (-2)]
Asociativa entonces 12x(-3)=6x-6 —+(-2)=9%+
(axb)xc=ax(bxc) -36 =-36 |:|
Sia€E€Z
CtONCes (=39) x 1 =(-39) «(-34)+1=
Elemento neutro
axl=a 1x73=73 276+ 1=
lxa=a
Distributiva con Siabya €7, (-2) x (3+5) = ((-2)x3) + ((=2)x5) | « 12+ [4+(=3)] = [12 = 4] + [12 =(=3)]
entonces (-2) x 8 =(-6) + (-10) 12+1= +

O

Comprende y resuelve problemas, que involucran los nimeros racionales con las operaciones (suma, resta, multiplicacion, division,

m potenciacién, radicacién) en contextos escolares y extraescolares.
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Aplico mis conocimientos

Comunicacién y representacion

1. Completa las siguientes tablas de
multiplicacién de ndmeros enteros.

X -5 3 -8 10

-12

-8

20

13

X 24 -100 | -73 -1

-32

19

-83

-105

2. Crea un enunciado que se modele por
medio de cada expresion matemdtica.

a. -36x5 d. -36,985 + 5
b. 265 x -8 e. 120 - -6
c. —12x -6 f. —480 + -2

3. Completa las siguientes expresiones
matemdticas:

a.-45x =540

b. X =-121
c. x —38 = =912

d. 1,950+  =-25

e.  +-253=463

f. -32,340 + -105=

4. Simplifica las siguientes expresiones
aplicando la jerarquia de las
operaciones:

. [-8%x 2+ (=3+5) x-2]

12— 18 x (—4) + (=2)] + 9 — 12
(=12) + 6] x [45 + (=9)]

6 x (=18)] + [980 + (—245)]

Razonamiento

5.

Observa con atencién las siguientes
expresiones y decide qué signo tendrd
el resultado sin resolverlas. Justifica tus
respuestas en el cuaderno.

a. -5x-19

b. 24 x -12

47 x 63

. =246 + 3
-9,316 + (-17)
16,848 + (-216)

= 0o a o

Solucién de problemas

6.

10.

José tiene una nueva cdmara de frio
para su laboratorio. Si la temperatura
desciende 3 °C cada hora, una vez
conectada la mdquina, y la temperatura
actual es de 12 °C, écudl serd la
temperatura dentro de nueve horas?

Juan pide prestado 5 quetzales diarios a
su mamd. Si su deuda en este momento
se encuentra en 135 quetzales,

écudntos dias le ha prestado su mamé?2

Un dia de invierno en la ciudad de
Ottawa (Canadd), al medio dia la
temperatura fue de 2 °C y luego
descendié 5 grados cada hora a partir
de las 4 p.m. 2Cudl es la temperatura a
las 7 p.m.2

Gabriel gasta todos los domingos
Q75.00 en entradas para futbol. Si deja
de ir 3 fines de semana, écudnto dinero
ahorra? Si va ocho domingos seguidos,
¢cudnto dinero gasta?

Un submarino desciende 3 m cada
quince minutos, 2a qué distancia, con
respecto al nivel del mar, se encontraré
luego de dos horas y media?

Desempeno: Resuelvo y formulo problemas utilizando propiedades bdsicas de la teoria de nimeros, como las de la igualdad,

las de las distintas formas de la desigualdad y las de la adicién, sustraccién, multiplicacién, division y potenciacion.
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Componente: Numérico-variacional

Otras operaciones

Potenciacién 08 Recuriaque..

La potencia de un ndmero entero, cuyo exponente es un nimero e ———
natural, es otro nimero entero cuyo valor absoluto es igual al Los elementos @ la potenciacion son:
. - . POTENCIACION
valor absoluto de la potencia, acompafado del signo, de acuerdo Exponente
con las siguientes reglas: 10 7
2 =1024
1. Las potencias de exponente par son siempre positivas. v ¢
2. Las potencias de exponente impar tienen el mismo B8 BUE

signo de la base.

Para simplificar la operacién, puedes aplicar la potenciacién, as:

35 x 35 x 35,000 = 35 x 35 x (35 x 1,000) = 35% x 1,000

Radicacion
La radicacién de un ndmero entero cumple lo siguiente:

1. Las raices de indice par de los nGmeros positivos tienen dos soluciones: la positiva y la negativa.
Yie-2 VYi16- -2

2. Las raices de indice par de los nUmeros negativos no existen, por lo menos en los nGmeros enteros.
3. Las raices de indice impar tienen el mismo signo del radicando.

38 =2 8- 2

Propiedades de la potenciaciéon y la radicacion

Completa la tabla:

Propiedad de la Descripcion Ejemplo
potenciacién para 7Z P jemp
Potencia de 0 Sia €7 entoncesa’ = 1
Potencia de 1 Sia €7, entoncesa' =a

Producto de potencias con la

, Sia€Zymyn€&€Nentoncesa” x a"=a"*"
misma base

Divisién de potenci 1
ivision de potencias con la Sia€ZymynENentoncesa” +a' = a"" | (=2)% = (2)2 = (—2)5-1 = (~2)° = (~8)

misma base
Potencia de una potencia Sia €Z vy myn €N entonces (a™)" = a™"
Producto de potencias con igual Siayb€Z ymeN entonces
exponente a” x b" = (a x b)"
Cociente de potencias con igual Siaybe&ZymeN entonces
exponente a”=+b"=(a+b)"

Comprende y resuelve problemas, que involucran los nimeros racionales con las operaciones (suma, resta, multiplicacién, division,
m potenciacién, radicacién) en contextos escolares y extraescolares.
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Componente: Numérico-variacional

. . . : a. El signo final de la potencia
Aplico mis conocimientos : - "
: (=9)° es positivo.

Comunicacion y representacion b. Las raices de indice par siempre I:I
1. Expresa como potencia las siguientes : son de signo negativo.
expresiones: :
: c. Sila base es negativa y el
a. (=5) x (=5) x (=5) x (3) x (3) x (-5) exponente es impar, la potencia I:'
b. (=2) x (=2) x (=2) x (=2) x (=2) x (-2) : sera negativa.
c. -(6x5x5x5x5x5x5x05) d. La raiz 'Y-1 es positiva. I:I
d. -[-3x3x3x3x3)] e. Si el radicando es negativo y el I:I

indice radical es par, la rafz no

2. Escribe en forma de una sola potencia: ostd definida.

a. 4’ x 4° x 4° d. (3% : 6. Andliza las siguientes expresiones y
b. (<1 x (=1)°  e. [(-6)*? : completa la comparacién con los
. s . Lo signos <, > o =. Justifica tus respuestas
c. [4x(=2)x8]* f (=2)°x(=2)*x(=2) on ol cuaderno.
3. Simplifica las siguientes expresiones a. (=5)° (—4)° d. (-1)2 (=1)>
aplicando las propiedades de la :

potenciacién: b.e" 5 e. (-3 2
a. —[5*x 57 x 5% : 271 e (3
b. (-8)* x 8 x (-8)* Solucién de problemas

c. (7P x (=77 x(=7)" 7. En el colegio de Tomds forman los 2025
d. [(=9)7]* x (=9)° estudiantes para hacer honores a la

bandera, de tal modo que construyen un

) cuadrado perfecto. Halla:
4. Une con una linea de diferente color P

cada pareja de expresiones equivalentes: a. El ndmero de filas y columnas de

(-1) =1 1= -1 estudiantes que forman.

a. (
b. (-2)*=16 5C1=-1 b. El total de estudiantes que quedan
: formados si se retiran los estudiantes
3_ 3 q_ :
c. (-2)'=-8 -8=-2 : del perimetro exterior, de manera que
d. 4° =64 J25=-5 se conserve el cuadrado.
e. (-3)"=9 J81=-9 © 8. Emilia y Diego estan resolviendo un pro-
f. (-1)°=-1 Jo=3 blema de potencias, sin embargo, los dos
: llegaron a resultados diferentes. Observa
2 _ 3 _ :
g (-9)° =81 V64~ 4 : con atencién los desarrollos hechos y
h. (-5)*=25 V16=2 : encuentra el error. Decide quién de los

dos tiene la respuesta correcta vy justifica tu
: elecciéon con el desarrollo del ejercicio.
5. Escribe (V) si las siguientes afirmaciones Ejercicio:
son verdaderas o (F) si son falsas. Justifica
cada respuesta en el cuaderno.

Razonamiento

—[48+2+45x3—(32+8—(—5))]+ [-3x2+3]

Desempefio: Resuelvo y formulo problemas cuya solucién requiere de la potenciacién o radicacién
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Componente: Numérico-variacional

Planteamiento y comprobacion de ecuaciones

Una ecuacién es una igualdad entre dos expresiones matemdéticas que contienen datos conocidos,
y uno o varios datos desconocidos representados mediante letras llamadas variables.

Ecuaciones

Por ejemplo: la tercera parte de un nimero cualquiera disminuida en cinco unidades se representa

como: - -5, donde el nimero cualquiera estd representado con la variable x.

R EJ@IMPIOS s
Ana y sus amigos hacen un préstamo que planean pagar entre los tres, asi: Lucas pagaré
14,000, Sara la mitad de lo que aporté Lucas y Ana pagaré el resto.

El primer paso para generar la ecuacién es identificar el valor desconocido que relaciona
el resto de valores, en este caso es el valor que asumiré Ana, asi que:

x : representa el valor que asume Ana.

A partir de la variable x, relacionas los valores de Lucas y Sara, hallando asi el resto de
miembros de la ecuacién:

« x—14,000: valor que asume Lucas. o X = 14000 . q4lor que asume Sara.

Al relacionar los tres miembros de la ecuacién, teniendo en cuenta el valor total del préstamo,
obtienes:

La suma de los tres miembros que

x — 14,000 .
—) = 49,0000 representan los valores que cada amigo

x + (z — 14,000) + <

2 o2 . z
asumird es igual al valor total del préstamo.
14 Despej | éntesi lican
otz 1400045 ,000 _ 49,000 espe|ondo os paréntesis y aplicar do
2 2 propiedades de fracciones homogéneas.
X

T+ 2+ 5 = 14,000 - 7,000 = 49,000 Organizando los términos.

27 + g — 21,000 = 49,000 Operando
Adicionando a ambos lados de la igualdad

2T _ 49,000 4 21,000 e , v
21,000, y sumando las fracciones.

5

5 = 70,000 Sumando

5z = 140,000 Multiplicando a ambos lados de la igualdad por 2.

140, 000 o ol .
T = Dividiendo a ambos lados de la igualdad entre 5.
2 = 28,000 Dividiendo encontramos el valor de la variable x,

que es el valor que debe asumir Ana.

De esta forma puedes encontrar los valores que debe asumir cada uno.

Utiliza diferentes relaciones, operaciones y representaciones en los nimeros racionales para argumentar y solucionar

m problemas en los que aparecen cantidades desconocidas.
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Ana Lucas Sara
x— 14,000 _ 28,000 — 14,000

2 2

28,000 x — 14,000 = 28,000 — 14,000 x— 14000 14,000
x — 14,000 = 14,000 2 2

Ana asumira Q28,000 o
Lucas asumira Q 14,000 x— 14,000 _ 7,000
2
Sara asumira Q 7,000

Finalmente, verificas el resultado.
Q28,000 + Q14,000 + Q7,000 = Q 49,000

e Eiemplos ......................................................................................................................................

i Andrés, Manuel y Sandra tienen varios ldpices de colores. Andrés ‘ :

tienen todos menos 5, Manuel tiene todos menos 7 y Sandra tiene
todos menos 8. 2Cudntos ldpices de colores hay en total2 2Cudntos
lapices de colores tiene cada uno?

Asignamos g a la cantidad total de I&pices de colores. La cantidad
de ldpices de colores que tiene cada uno de los estudiantes es:

Andrés: g-5  Manuel: g=7  Sandra: g-8
Puedes plantear la ecuacion sumando estas cantidades

g-5+g-7+¢g-8=¢

=
Los enteros positivos pueden
escribirse con o sin el signo +.
Por ejemplo: 5 =(+5)

3¢-20=¢ Operando términos semejantes

3¢=g+20 Sumando 20 en ambos lados de la igualdad
2¢ =20 Restando g en ambos lados de la igualdad
g=10 Dividiendo entre 2 ambos lados de la igualdad

Aplico mis conocimientos

Por lo tanto, hay 10 lépices de colores. Andrés tiene 5, Manuel tiene 3 y Sandra tiene 2.

d. La edad de Andrea es tres veces la

Razonamiento edad de Pedro.

1. Representa cada enunciado de lenguaje
comun con lenguaje matematico:

e. La distancia de la casa de Sandra al
colegio es dos metros mayor que el

a. Un ndmero cualquiera elevado a la : doble de distancia al supermercado.
cuarta potencia. : . )
: f. Eltotal de la cuenta es igual al nimero
b. Un nimero elevado al cubo, menos : de ldpices comprados por el precio de
la mitad del mismo ndmero. cada uno, que es Q1,250.00.
c. Un ndmero cualquiera maés el mismo ¢ g. La cantidad de calorias que se deben
numero elevado a la quinta potencia. consumir al dia es mdximo 2,000.

Desempenio: Justifico procedimientos aritméticos utilizando las relaciones y propiedades de las operaciones.

L7_Unidad_1_2021 Indiv.indd 17

04/09/2023 12:57:32 ‘




Comunicaciéon y representacion

2. Completa las siguientes afirmaciones de
manera que sean verdaderas.

a. En la expresién m®, si m es

que cero, la potencia final tendrd signo
negativo; si es que cero,
la potencia final tendré signo positivo.

b. Una es una igualdad
entre dos matemadticas
que involucran términos conocidos y
datos que se representan
mediante

Solucién de problemas

3. Si el perimetro de un cuadrado es 52 m,
2cudl es el lado del cuadrado?, écudl es
su drea?¢

4. Siel drea de un cuadrado es 441 m?, 2cudl
es el lado del cuadrado?, 2cudl es su
perimetro?

5. Halla la altura y el largo de un recténgulo
cuyo perimetro es 90 cm, si se sabe que el
alto es el doble de su largo.

6. Sial triple de la edad de Juan se anade 7
afos, tendria 100 afios. 2Qué edad tiene
Judn?e

7. Mi amigo me regalé 22 cartas del profesor
Stper O. Si actualmente tengo el triple de
cartas que al inicio, ¢cudntas tenia?

8. Tres cajas contienen 311 marcadores. La
primera caja tiene 10 marcadores més
que la segunda y 15 mds que la tercera.
¢Cudntos marcadores hay en cada caja?

9. Halla dos nUmeros enteros consecutivos
cuya suma sea igual a —13.

10.Al sumar un nUmero entero con el doble
de su sucesor, se obtiene —40. ¢De qué
ndmero se trata?

11.Se reparten dulces entre tres nifios. Al
segundo le dan el doble que al primero y
al tercero el triple que al segundo. Si hay
54 dulces en total, 2cudntos dulces dan a
cada nifio?

‘ L7_Unidad_1_2021 Indiv.indd 18

12.Simboliza los siguientes enunciados

El cuadrado de -2 por 5

La quinta potencia de 1 por 2

La cuarta potencia de m multiplcada por n
El cubo del producto 3 por —2

20 T Q0

La enésima potencia de 15 entre 3

Responde las preguntas 13 a 16 de acuerdo a la
siguiente informacién:

En la siguiente tabla se indica el registro de datos
de los promedios de temperatura, altura de las
olas (oleaje) y la velocidad de un barco que se
recogen en intervalos de tres horas durante el viaje.

Hora Temperatura | Velocidad, millas | Oleaje,
por hora metros

10 a.m. 10° 63.5 mi/h 2m

1 pm. 15° 88.2 mi/h 5m

4 p.m. 7° 51.9 mi/h 7 m

7 p.m. 3° 43.9 mi/h 1m

10 p.m. | 2°bajo cero 36.5 mi/h 1m

lam. 4° bajo cero 40.1 mi/h 2m

4 am. 7° bajo cero 36.3 mi/h 1m

7 am. 1° 48 mi/h 3m

13.2A qué hora el barco alcanzé su mayor
velocidad?

14.Por casualidad la persona que tomé los
datos observa la temperatura a las 9:00 a.m.
y encuentra que la tercera parte de ésta
aumentada en 2° equivale a la temperatura
de las 4 p.m. Mediante una ecuacién
representa la anterior situacion.

15.Para que el barco alcance una velocidad de
100 mi/h, el oleaje ideal debe ser igual al
doble de la suma del de las 4 a.m. y 1 p.m.
Entonces, 2el oleaje ideal es?

16.5i la velocidad méxima se mantuviera
durante 6 horas y media, sin inferrupciones,
2qué distancia recorreria el barco?

Utiliza diferentes relaciones, operaciones y representaciones en los nimeros racionales para argumentar y solucionar
problemas en los que aparecen cantidades desconocidas.
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Componente: Numérico-variacional

Fracciones
Los nUmeros racionales se simbolizan con la letra Q y se definen como: Q:{%,u,beZyb¢0}

NUmeros racionales

La fraccién puede representarse como parte de parte de un todo. En este caso, la unidad se divide en
partes iguales tantas veces como dice el denominador y se toman tantas partes como dice el numerador

.............. Elemplos
. El cuadrado representa La fraccion 3 puede .
la unidad. 4
Se dividié en 4 partes ser representada como
" iguales y se colorearon 3. parte de un fodo. .

Fracciones equivalentes
1

o= % son fracciones equivalentes. Comprueba cortando dos tiras de la ! 1
I
i 2
misma longitud. En una representa % yenla otra % Luego, superponiendo T T T T T T
una sobre la otfra, observa que tapan la misma superficie de la tira. ' %
Aplico mis conocimientos
. 7 8 1 4
i o 1 e20L -l
Comunicacién y representacion : 10 D 9 9
1. Determina si cada par de fracciones son
equivalentes: : 4. Encada uno de los siguientes
5 15 o 18 7 : ejercicios, determina si existe un error
a. 2,22 c. 2,22 e. 2yt : o si la simplificacién es correcta. En
12y36 11y33 ) 3 .
caso de que exista un error, corrigelo.
7 35 72 6 :
b, _ Ly d. 2,2 :
4720 60" 5 : . 0_12_4_ 2
: 9 8 6 3

2. Expresa las fracciones en forma decimal:
b, 120_30_15_5

1 2 12,844 =" ===
al b % < d. 38 200 50 25 5
3 50 999 165
3. Ubica en la recta numérica y coloca el c. 4 _23 11_5
signo correspondiente (<, > 0 =): : 84 42 14 7
3 377 108 36 12 4
a. —Dé C. —D— : d' —_— == —
4 6 5 5 : 24 12 6 3
6 2 : 420 140 20 4
b. lD% d.——D— E e' —:—:—:—:2
5 8 8 4 : 105 35 5 1

Desempenio: Utilizo nimeros racionales, en sus distintas expresiones (fracciones, razones, decimales o porcentajes)

para resolver problemas en contextos de medida. _
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Componente: Numérico-variacional

Operaciones aditivas entre nUmeros racionales

Adicion y sustraccion de nimeros decimales

Para sumar o restar nGmeros decimales, se realizan los siguientes pasos:

Paso 1: se ubican los nimeros uno debajo del otro, de fal Paso1 Paso 2 Paso 1
manera que el punto quede alineado. 5.9 5.9 0.80

+ " —
Paso 2: se realiza la suma o la resta como si fueran nGmeros 028 028 025
enteros y se ubica el punto conservando la misma posicién. 6.18

Adicion y sustraccion de nomeros fraccionarios

Para sumar o restar fraccionarios, se deben tener en cuenta los denominadores:

1.

Fracciones de igual denominador. Se deja el mismo denominador y se suman o
se restan los numeradores.

Fracciones de distinto numerador. Se busca el m.c.m. de los denominadores y
se amplifican las fracciones para que tfengan un comn denominador. Finalmente, se
suman o se restan los numeradores.

R Eiemplos ..........................................................................................................................................................................

1. Sumar l+g
5 5

Esta operacién corresponde a fracciones de igual denominador, por lo tanto debes seguir los

siguienfes pasos:
1 2
Paso 1: escribe el mismo denominador: g+g = =

1 2 142 3
Paso 2: suma los numeradores: E+E == =z

Paso 3: simplifica el resultado hasta obtener una fraccién irreducible. La fraccién g
obtenida ya es irreducible, por lo tanto, no se puede simplificar mds.

2. Para hacer la sustraccién — - —
- Para hacer la sustraccion 1=-72
. . . 2 7
Paso 1: escribe el mismo denominador: ——-—=
15 15 15

Paso 2: sustrae los numeradores y se escribe el resultado teniendo en cuenta los signos:

2 7 27 -5

15 15 15 15

Paso 3: simplifica el resultado hasta obtener una fraccién irreductible. La fraccién _—5

obtenida se puede simplificar dividiendo entre 5.

Paso 2
0.80
~0.25

0.55

Describe y utiliza diferentes algoritmos, convencionales y no convencionales, al realizar operaciones entre nlimeros racionales en sus

m diferentes representaciones (fracciones y decimales) y los emplea con sentido en la solucién de problemas.
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Componente: Numérico-variacional

Aplico mis conocimientos

Comunicacién y representacion
1. Resuelve las operaciones indicadas.

a. 0.025-0.32 e. 8.4
21 18
b. %+2.48—0.7 f. 4.15-(-2.8)
2.54+1.425 E_[_Z]
c. —2.5+1. 9373
7 18 6 6 6
- _ ___+_
d. 13+5 6 h. TR

2. Completa los pasos que faltan para
resolver la adicion.

[_i +i Tienen distinto denominador.

45

Paso 1: se busca el m.c.m. (30, 45) = 90
Paso 2: se las dos fracciones
para que tengan 90 en el denominador

4 1
b
45) 30 90) 90
Paso 3: se suman las fracciones de igual
denominador.

[4 1
—— |+
45

%:
El resultado es negativo puesto que.

5
b= =
90 90 90

90

Razonamiento

3. Completa los espacios en blanco en cada

operacion.
2 4 4 .9 3
+ 7 7 8 + 2 6 1
11 2 1 8 4 19 1

|
[}
w
o~

000+

5 . 1 2 9 o . 8 7 2

Desempenio: Utilizo nimeros racionales, en sus distintas expresiones (fracciones, razones, decimales o porcentajes)

para resolver problemas en contextos de medida.
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Solucién de problemas
4. En clase la profesora le pide a sus estudiantes
resolver las operaciones l+l— 1.25
16 24

Observa el procedimiento con el cual
Luisa, Juana y Andrea resolvieron el
ejercicio. Indica con cudl procedimiento
estés de acuerdo y explica el porqué:

Luisa Juana Andrea
Tl s || el s 7 05
16 24 16 24 16 24

7 21414 14 5
=—=125 = =125 [ =—-2

40 48 40 4
_7 5 2 |23 5B _59
40 4 36 48 4 48 || 36

Para cada conjunto de racionales
presentados, determina cudl es el mayory
cudl es el menor. Efectta la resta entre esos
dos racionales:

a. 03 04 0.35

b. 2 2 2
5 3 7
c. 4351 17
4

5. En un recipiente hay 7 tazas de leche. Se
utilizaron 21 tazas para hacer una crema
y 3% tazas para un jugo. ¢Cudntas tazas
se utilizaron en total?, écudntas tazas

quedaron?

Comprueba la propiedad asociativa con los
siguientes ejercicios.

6 8 20
b. —14+l + 2
9 13
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Componente: Numérico-variacional

Operaciones multiplicativas entre nOmeros racionales

Multiplicacion y division de nomeros decimales

Producto de dos decimales: se realiza la multiplicacién igual que en los nGmeros enteros y en el
resultado se ubica el punto teniendo en cuenta la cantidad total de cifras decimales que hay en los factores.

o Eiemplo ............................................................................................................................................................................................ .
1 3. 5 6 4 =P Trescifras decimales
= Porejemplo, multiplicamos 13.564 x 0.24 como o 0. 2 4 —B Dos difras decimales =
en los nGmeros enteros y luego ubicamos el - S 6
punto en el resultado segin la cantidad de 5 71 9 8
’ decimales en los factores, observa: 5 2 5 5 3 6 —B Cinco cifras decimales '

Divisiéon de decimales. Para este tipo de divisién se tiene en cuenta los siguientes pasos:

Paso 1: se expresan tanto el dividendo como el divisor con el mismo nimero de cifras decimales,
agregando ceros en donde sea necesario.

Paso 2: se escriben dividendo y divisor sin incluir los puntos decimales.
Paso 3: se soluciona la divisién teniendo en cuenta las leyes de los signos.

.............. BI@IMIPIO v ssssssss s sssssssssss s ssssssss s s
: iemp 11.555..
« Dividir 62,4 + 5,4 54 | 624 54 | 624 5

- 54

Paso 1: no es necesario que agregues ceros, 84

pues tanto el dividendo como el divisor =54

. . . . . 300

tienen la misma cantidad de cifras decimales. _ 570

Paso 2: escribe dividendo y divisor sin incluir 300

los puntos decimales. - 270

. S 300

» Paso 3: soluciona la division. _ 270 n
' 30

o _o s

Multiplicacién y division de nomeros fraccionarios

El producto de fracciones se realiza directamente, multiplicando numerador con
numerador y denominador con denominador, teniendo en cuenta la ley de signos.

e 3
Efectuamos la multiplicacién 200 < 2,000.

Paso 1: expresa el nimero entero como Paso 2: multiplica numerador con
fraccion agregando 1 en el denominador: numerador y denominador con
3 3 9000 denominador directamente:
—x2,000 =——x =—
500 50 1 3 —> 2000 _ 6000

500 — 1 500

Paso 3: simplifica: 290 — 17
500

Describe y utiliza diferentes algoritmos, convencionales y no convencionales, al realizar operaciones entre nlimeros racionales en sus

m diferentes representaciones (fracciones y decimales) y los emplea con sentido en la solucién de problemas.
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Para dividir dos fracciones, se multiplica el
dividendo con el inverso multiplicativo del divisor.

Dividir 62.4 + 5.4 en forma de fraccién, es decir
621 54
10 10

Paso 1: para dividir, cambia el divisor por su 624 10
inverso y reescribe en forma de multiplicacién: 109 * 54

Aplico mis conocimientos

Comunicacién y representacion
1.

4,

Completa las cantidades que faltan para
que las fracciones sean inversas:

2. Resuelve las operaciones indicadas:

a. 0.318x27.15 e 18 13 5.
779
5.2 f. 1.24+05
12 2 ©ohs U
“ (—5)x[—é] 9. (~0.85) +(~0.4)
d. 3.1 h. (-0.9375)x2.16 6
5 .

Escribe falso (F) o verdadero (V) segin
corresponda y justifica tu respuesta en
el cuademo.

a. El inverso multiplicativo

de 10 o5 10 L
7 7
b. El producto 0.17x2.33 es — .
igual a 039.61 ! ’
..., 4 5 . 45 |
c. La division —' = esigual a —
9 7 28 —
., 7
d. La operacién =+ 3.7 no se —
puede resolver _—
8.
e. Las fracciones = v 22 se ]
11 6 N

pueden considerar inversas

Desempenio: Utilizo nimeros racionales, en sus distintas expresiones (fracciones, razones, decimales o porcentajes)

para resolver problemas en contextos de medida.
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Paso 2: resuelve la multiplicacion
entre fracciones

624 10 _ 6240

10 54

540
Paso 3: simplifica de ser posible
6240 104
540 9

Razonamiento

Halla la medida del lado del recténgulo,
si se sabe que el drea es 8.4 cm?y el
ancho mide 2.4 c¢m.

8.4 cnm®

l
|

— 24 cm ———

Determina si la respuesta a cada ejercicio
es correcta v/ o X si es incorrecta. En caso
de ser incorrecta corrigela.

a. 023 x723=16629 c. 527 +6.2=85

b. 26x49=1274  d.12- %: 0.6

Para cada enunciado escribe una
operacién utilizando fracciones, luego,
obtén el resultado.

a. Dos quintos de dos unidades.

b. Tres cuartos de media unidad.

c. Seis novenos de la tercera parte de la unidad.

Solucién de problemas

Para la fiesta de cumpleafos de Jaime se
comparte un pastel, durante la fiesta se
gastd la mitad del pastel, y al dia siguiente
se reparte el sobrante del pastel entre seis
amigos de Jaime. 2Qué fraccién de pastel
le correspondié a los 6 amigos de Jaime?

Una mesa de ping pong tiene forma
rectangular con una longitud de 2,74 m y
un ancho de 1.525 m, 2cudl es el 4rea de
la mesa?
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Componente: Numérico-variacional

Otras operaciones con fracciones

Potenciacion de numeros decimales

Para hallar la potencia de un nimero racional, se multiplica el nGmero tantas veces como indica
el exponente o se aplican las propiedades de la potenciacion.

& 1. Halla el drea del cuadrado de la base Paso 2: realllzo la multiplicacion
de una piscina que tiene 4.5 m de lado. entre decimales:

Paso 1: para hallar el drea del cuadrado x
debes resolver A = (4.5)%. Como el
exponente es 2, entonces escribes dos
veces el nimero decimal: (4.5) =4.5% 4.5

N | —
S|l o
oo o

La piscina tiene un érea en la base de 20.25 s’

5 Halla la sotenci 5 " Paso 1: por propiedades de la potenciacién, se eleva 5" (-5)
- ratiaiapotencia Vi el numerador y el denominador a la cuarta potencia. |

» Paso 2: determina cada potencia. [—g _(3) _ (o)x(=5)x(=5)x(=5) _ 625

7* TXTXT X7 2,401 B

Potenciacion de numeros decimales

Extraer la raiz de un nimero racional en forma de fraccién permite encontrar la base de una

otenciacién, es decir que i/g_i si se cumple que | < ”— a4
p ’ q b d ple g I

’ Colculor\/m .

Paso 3: extrae cada raiz cuadrada

Paso 1: expresa el ndmero decimal en 225 225 15
F 100 100 10°
forma de fraccién /2.25 = [ ===
100 Paso 4: el resultado lo puedes expresar
. . , . 15
Paso 2: aplica propiedades de la como nUmero decimal —=1.5 0 como
radicacién se tiene que 235 _ N2 fraccién ireductible 123
100 /100 10 2

Describe y utiliza diferentes algoritmos, convencionales y no convencionales, al realizar operaciones entre nimeros racionales en
m sus diferentes representaciones (fracciones y decimales) y los emplea con sentido en la solucién de problemas.
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Aplico mis conocimientos

Comunicacién

1. Calcula cada potencia o raiz segin

c. 1/0.0144

corresponda.
a. (0.361) b, ,| 8
125
5 3
d. [2] e. [©
3 5

2. Aplicando las propiedades de la

potenciacién y radicacién, completa los
valores que faltan.

a fi_Ewiil
“\Wis V16 ||

Solucién de problemas

4. Joaquin y Pedro hablan acerca de un

ejercicio de matemdticas. Pedro asegura que
su ejercicio estd bien resuelto y que es igual
al que resolvié Joaquin. Observa los dos
ejercicios y escribe si estds de acuerdo con
la afirmacién de Pedro. Justifica tu respuesta

en el cuaderno.

Pedro

(0.4)

L2 16 16

625

[NCHIEN

23 []
b.FJ :FJ:Q
3 3) L
©_J1_
5 ] [
d. [2]3:Q:@
10 10> |
Razonamiento
3. Completa la tabla.
Base Exponente | Potencia
2 2]2_ 4 2
7 7) 49 7
2 3
5
4
3

Desempeno: Resuelvo y formulo problemas utilizando propiedades bdsicas de la teoria de nlimeros, como las de la igualdad, las

Calcula la medida de la arista del cubo,

64
sabiendo que el volumen del cubo es - cm’

6. Observa la gréfica y responde:

. L
=3
3

la base cuadrada
de la figura

a. Calcula el drea de

b. Calcula el volumen
del sélido.

7. Ana, Camilo y Sebastian quieren repartir

entre ellos 81 dulces que hay en una bolsa.
En la mafiana Ana los ve y toma la tercera
parte de ellos. Al mediodia Camilo ve los
dulces y toma la tercera parte de los que
quedan. Finalmente, en la noche, Sebastian

toma la tercera parte de los dulces que

hay atn en la bolsa. 2¢Qué fraccién de los

dulces iniciales quedan atn en la bolsa
después de que Sebastidn saca dulces?

Simplifica esta fraccién y exprésala como

una potencia.

de las distintas formas de la desigualdad y las de la adicién, sustraccion, multiplicacion, division y potenciacién _
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Componente: Numérico-variacional

Ecuaciones

Polinomios aritméticos sin signos de agrupacion

Un polinomio aritmético con fracciones es una expresién en la cual se aplican diferentes operaciones
aritméticas entre las fracciones.

Para resolver un polinomio aritmético que no tiene signos de agrupacién es necesario tener en
cuenta la jerarquia de las operaciones:

Primero se resuelven las potencias y raices, en segundo lugar se solucionan las multiplicaciones y
divisiones, y por Ultimo se resuelven las sumas y restas de izquierda a derecha.

N 32,17 1.3
= El polinomio que se debe resolver es: =x=+-x—4+-—xZ+
8§ 5 8 10 4 5

1.3 1.1
F xS x—
165 16 5

| =
X
| =

Paso 1: teniendo en cuenta la jerarquia de las operaciones se resuelven primero las multiplicaciones:

32 1.7 13 1.1 1 3 1 1
—X—4—X—4—X—F—X—F—X—F—X—
8§ 5 8 10 4 5 8 5 16 5 16 5
v N N N N N
6 7 3 1 3 1

+

— b = — =
40 80 20 40 80 = 80

1 1247+12424341 37

. 6 3 1 3
» Paso 2:resuelve las adiciones:  — + — + % + —+ 0 +

Polinomios aritméticos con signos de agrupacion

Para resolver un polinomio aritmético con signos de agrupacion, se solucionan las operaciones
al interior de cada uno de adentro hacia afuera, teniendo en cuenta la jerarquia de las operaciones.

1 3 1
1~| =+ =+=
4 8 5
Paso 1: soluciona las operaciones al interior del paréntesis:

1 1
1—{—+§+— X 2,000 = ll—ﬁ
4 8 5 40

Polinomio aritmético % 2,000

% 2,000

Paso 2: soluciona la operacién indicada al interior del paréntesis cuadrado:

33
40

x 2,000 = l x 2,000
40

Paso 3: soluciona la multiplicacién indicada y simplifica:

7 % 2,000 = 14,000 _ 350
40 40

Plantea y resuelve ecuaciones, las describe verbalmente y representa situaciones de variacién de manera numérica,

m simbdlica o grdfica.
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Aplico mis conocimientos : integracién para los empleados y la parte

Comunicacion restante se ahorrard.
a. 2Qué cantidad de dinero se ahorraré?

b. 2Qué cantidad de dinero se invertird en
la fabrica?

1. Resuelve los siguientes polinomios
aritméticos:
3 5 11 6 (2) 1n
a.05+>-2-— b —+[—] xX6.2—— 6. Para disfrutar de un picnic con sus amigos,
4 3 6 5 (3 15 . . .
Juan David compra 6.2 libras de frutas

5. [\/E—O 5 y 2.2 libras de queso para hacer una

6 (Vo ensalada de frutas. Si el precio para una

: libra de fruta fue Q12.00 y el de una libra

d. {1 —[3.3 +2.4 +(1.5- (2.5)3”} de queso fue de Q11.00, ¢cudnto dinero
: gasté Juan David en el picnic?

c. -8+ +0.4

2. Encuentra dos nimeros racionales cuya

suma sea — & y su producto es 2 Razonamiento
> : 7. Escribe falso o verdadero segun
3. Encuentra un decimal que multiplicado con : corresponda. Justifica tu respuesta
-0.25 dé como resultado -1.85 en el cuaderno.
4. Relaciona cada polinomio aritmético con q. 8 .11 1311
su respectiva solucién: 39 8 9

Polinomio aritmético Soluciéon

- | b. La solucién del polinomio A 2/A2 %/
L0.54+2.54+(-2)x1.5 +(-4)+ 3.5+ (-4.5) a.0.1 : (2
: es —10 et e el
. _3.527 | ° 3 (2)_ 10 [8
1L 0.5+2.5+(-2)x 1.5+ [(-4)+3.5 | +(-4.5) | €3-527 : c. En el polinomio g_[g x5 s 5

resuelve primero la potencia y la rafz,
V.0.5 +[2.5+ (=2)]%L.5 +(~4) + 3.5+ (—4.5) |€ —=3.27 | : luego se resuelven las operaciones de
izquierda a derecha, y su resultado es

IL [0.5 +2.5 +(=2)]xL.5 +(~4) + 3.5 + (~4.5) b.3 7

IV, 0.542.5+(-2)x [1.5+(~4)+3.5]+ (~4.5) [d.~4.7

Solucién de problemas 2
405

Para cada uno de los siguientes problemas 1
escribe un polinomio aritmético relacionado y : d. El polinomio ;+0‘82+m—0.6 no se
soluciénalo: :

puede resolver

5. En una fdbrica de chocolates se tienen

ganancias anuales por Q 580,000.00. El 8. De ser necesario, ubica parénfesis en cada po-

gerente decide distribuir ese capital de linomio para que la expresién sea correcta:

la siguiente forma: 1 de las ganancias a. 2—5+5+l><§+§:9
: ., 2 . 4 45 5 20
se invertirdn nuevamente en insumos de
A o b2, 1.6 10
fabricacién, = se invertird en maquinaria B R AEa =y
. . .1 .
necesaria para ampliar el negocio, A de : . 0.5-0.23%0.3+ (0.4)'= 0.241

las ganancias se invertird en un paseo de ,
d. 0.5-0.23x0.3+(0.4)’= 0.591

Desempeno: Justifico procedimientos aritméticos utilizando las relaciones y propiedades de las operaciones.
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Componente: Numérico-variacional
o)

Clasificacion de poligonos
El siguiente esquema sintetiza los criterios de clasificacién de poligonos y la variedad de nombres

que reciben gracias a ello:

Poligonos y circunferencia

Criterios de clasificaciéon de poligonos

Angulos Lados
Amplitud de dngulos internos NuUmero de lados
Poligonos céncavos: al menos un dngulo
interno mayor de 180°.
Poligonos convexos: todos sus édngulos
internos menores de 180°. 2 o
: Triangulo Cuadrilatero
Poligono céncavo Poligono convexo Pentdgono Hexdagono
Igualdad de dngulos internos Igualdad de la longitud de sus lados
Poligonos equidngulos: todos sus dngulos Poligonos equildteros: todos sus lados
internos tienen la misma medida. tiene igual longitud.
Poligonos no equidngulos: al menos dos de Poligonos no equildteros: al menos dos de
sus angulos internos tienen diferente medida. sus lados tienen diferente medida.
Equidngulo No equidngulo Equilatero No Equilatero
Poligonos regulares: son equildteros y Poligonos irregulares: son no equiléteros
equidngulos. o no equidngulos.

Identifica relaciones de congruencia y semejanza entre las formas geométricas que configuran el disefio de un objeto.
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La circunferencia y sus elementos
Circulo y circunferencia
Es necesario aclarar estos dos conceptos que, aunque son diferentes, en ocasiones se confunden:

Circunferencia: es el conjunto de todos los puntos del plano que equidistan del punto llamado
centro de la circunferencia y su longitud se calcula como 27r .

Circulo: es la porcién de plano delimitada por la circunferencia.

a. Como un milimetro representa 2.7 UA, basta con multiplicar por 36 mm, ast:

28 ldcas e

Una unidad astronémica (UA)
es la distancia promedio entre
la Tierra y el Sol, la cual es
aproximadamente 150 millones
de kilometros. Las unidades
astronémicas son usualmente
usadas para medir distancias en
nuestro sistema solar.

Radio = 36 mm- [2.7ﬂj
mm

Radio =97.2 UA

b. Para encontrar la longitud de una circunferencia, conociendo
el radio en el problema anterior y asumiendo la aproxima-
cion de ™ como 3.141:

Longitud de la circunferencia =2wr

= 2% (3.141)(97.2 UA)
=610.61 LIA

Secante: es cualquier recta que intersecta
a la circunferencia en dos puntos.

Entre los conceptos importantes acerca de
las circunferencias, encuentras los siguientes:

Tangente: es cualquier recta que intersecta
en un solo punto a la circunferencia

Radio: es cualquier segmento de recta que
va del punto central a cualquier punto de la

circunferencia. Arco: es una parte curva y continua de la

Cuerda: es cualquier segmento formado por circunferencia, limitada por dos puntos.

dos puntos cualquiera de la circunferencia.
Las cuerdas pueden tener distintas medidas.

Angulo central: es cualquier dngulo
cuyos lados son dos radios y el vértice es

Didmetro: es cualquier cuerda que va de el centro de la circunferencia.

borde a borde pasando por el centro de
la circunferencia. Por tanto es la de mayor
medida. El didmetro es el doble del radio.

Secante

Didmetro
Tangente

Angulo inscrito: en este dngulo sus
lados son cuerdas y su vértice es un punto
cualquiera de la circunferencia.

Angulo inscrito

L

Desempenio: Clasifico poligonos en relacién con sus propiedades.
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Aplico mis conocimientos

Comunicacién : X
1. Completa las siguientes frases utilizando :
las palabras a continuacién, tantas veces  © 4. Determina V o F en los siguientes enunciados:

como sed necesano- : a. Una linea recta puede cortar un ]
ool : . : circulo en un Gnico punto.
Poligono igual lados  heptagono
b. Una cuerda corta en dos puntos
cuadrado  Plano regular . : P D
la circunferencia.

§ equildtero segmentos P ]
SR q _________________ g _______________________________ S ¢. Un radio es una cuerda. D

a. Un  poligono tiene d. La inferseccién de una linea y ]
de : un circulo puede ser vacia.
longitud. : e. Un didmetro es una secante. [ ]
b. Un encierra parte de un : 5. 2Un cuadrildtero con sus cuatro lados
con : iguales es siempre un poligono regular?

: Explica tu razonamiento.
c. Un es un poligono :

: Solucién de problemas

Forma una frase con las palabras que sobraron : 6. Teniendo en cuenta la siguiente imagen,

de la caja : completa frente a cada frase, a qué
: elemento del circulo y la circunferencia
2. Andrés y Mario estdn encontrando la de: Y
. . . . corresponde:
longitud de una circunferencia con radio
de 2.5 cm. ¢Cudl de los dos procedimientos  : t
es correcto? : /_\
__________________________________________________________________ : A B
Procedimiento de © Procedimiento de
Andrés Mario
C=314x25 | C=2x314x25  : H © R
Razonamiento :
3. La siguiente es la bandera de Guyana, ¢
estd conformada por 4 poligonos, los : F G

cuales son un triédngulo equildtero rojo, un
poligono céncavo amarillo y dos trigdngulos
recténgulos verdes, congruentes entre si.

. El segmento OC es

. El segmento AB es

. La linea t es

o 06 T Q

. La parte verde del circulo entre el punto
AyBes

. La linea FG es

(0]

—t
h

El segmento HR es

Nombra y clasifica los poligonos de las
siguientes banderas:

g. El punto O es

Identifica relaciones de congruencia y semejanza entre las formas geométricas que configuran el disefio de un objeto.
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Componente: Aleotorioo

Tablas de frecuencia para datos agrupados

Concepto bdsico

Las tablas de frecuencias de datos agrupados se usan cuando la variable estadistica es continua
o tiene un nimero grande de datos. Para esto, se agrupan los valores en intervalos que tengan la
misma amplitud, denominados clases, y se les asigna su frecuencia correspondiente.

En cada intervalo se toma un valor representativo llamado marca de clase. La marca de clase se
obtiene al dividir entre dos la suma de los extremos de cada intervalo.

s Eiemplos ............................................................................................................................................................................................... .

« 1. Enla siguiente tabla aparece el nimero de libros vendidos en una libreria durante el mes. &

Clase de libro Infantiles Técnicos Literatura Artisticos \
Numero de libros 92 24 50 36 ‘
Analiza la tabla y la gréfica de barras correspondiente:
100 9

280

28

—

3 60 =5

g w

g 36

5 24

Z 20

infantiles Técnicos Literatura Artisticos
Clase de Libro

2. El pediatra de Marisol tiene anotado en un diagrama lineal los cambios en el peso de la nifa.
Cuando Marisol tenia 5 afios pesaba 38 libras y cuando cumplié 8 afios su peso era 46 libras.

Analiza la siguiente tabla y su representacién en una grdfica lineal:

Edad (arios)

Peso (libras)

18

26

30

33

38

40

43

0N O\ U AW N

45

Libras

50

45

s |

40

35
30

20 =

25 /./

15

10
5

4 5

Edad en aios

Desempeno: Interpreto informacién presentada en tablas y grdficas. (pictogramas, grdficas de barras, diagramas de lineas,

diagramas circulares).
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Frecuencia absoluta y relativa acumulada

La frecuencia absoluta (#,) indica el nimero de veces que se repite cada dato.

La frecuencia relativa ( f;) corresponde al cociente entre la frecuencia absoluta y el nimero total de datos.

La frecuencia absoluta acumulada (N, ) es la suma de la frecuencia absoluta y la frecuencia absoluta

del siguiente dato. Su Ultima fila debe coincidir con la suma total de la frecuencia absoluta.

R Eiemplos ...........................................................................................................................................................................................

La siguiente informacién muestra el nGmero de dias de ausencia laboral durante
el Ultimo afo en una empresa con 24 trabajadores.

11 4 8 5
12 2 13 3 0
9 10 15
3 1 11

* Rango: diferencia entre el dato mayor y el dato menor.
R=16—-0 R=16

* NUmero de intervalos: aunque la persona que realiza el estudio estadistico, puede determinar
auténomamente la cantidad de intervalos, una forma de determinarlos es tomar el ndmero total

de datos (#) y hallar su rafz cuadrada.
Jn=24=4.89

*  Amplitud: cociente entre el rango y el nimero de infervalos.

6 _
4

* Extremos de los intervalos: empezando por el 0, vamos sumando la amplitud:
0+4=4
4+4=8
8+4=12
12+4=16

Los intervalos son [0,4), [4,8), [8,12) y [12,16).

4

Plantea preguntas para realizar estudios estadisticos en los que representa informacion mediante histogramas, poligonos de
frecuencia, grdficos de linea entre otros; identifica variaciones, relaciones o tendencias para dar respuesta a las preguntas

planteadas.
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Marca de clase Frecuencia Frecugncia Frecuencia absoluta
Dias ausencia " absoluta relativa acumulada

: " I N

[0.4) 8 0.33 8
[4.8) 8 0.33 16
8,12) 10 5 021 21
[12,16) 14 3 0.125 24,

SUMA =24 SUMA =1
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Aplico mis conocimientos

Comunicacion
1. Se realiza una encuesta sobre el consumo

de energia en Kwh de 250 familias en

Chimaltenango durante la temporada
navidefa. Los resultados se muestran en la
siguiente tabla de frecuencias.

Consumo | . -\ | 1170 190) | [190,210) | [210,230)
(Kwh)
Frecuencia 100 30 50 70

a. ¢Cudntos intervalos hay en el estudio?

b. ¢Cudl es la longitud de cada intervalo?

c. 2En qué intervalo se dio la mayor parte

de los datos?

d. 2Cudl fue el consumo més alto de

energia? 2Cudéntas familias lo tuvieron?

2. A continuacién se relaciona el tiempo (en
horas) que dedican 20 estudiantes a la
preparacién del examen final de Ciencias

Naturales.
0 1.5 2 1.25 3
1.75 2.75 2.75 2 0.5
2 4 3.25 4 0
3.75 4 0.5 3.75

a. Agrupa los datos en una tabla de
frecuencias con 4 intervalos.

b. Escribe 3 conclusiones.

4. Durante el mes de abril, en la ciudad de
: Guatemala se registraron las siguientes
temperaturas maximas diarias expresadas
en grados centigrados (°C).

&

y %*
22°C | 22°C | 21°C | 20°C | 19°C | 19°C
19°C | 21°C 15°C | 19°C | 21°C | 20°C
22°C | 20°C | 22°C | 21°C | 18°C | 19°C
20°C | 21°C | 21°C | 21°C | 21°C | 20°C
19°C | 21°C | 20°C | 17°C | 22°C | 21°C

T Q

o

. ¢Cudl es el rango?

. Agrupa los datos en clases de amplitud 2.

Construye la distribucion de frecuencias.

d. 6Cudl fue la menor temperatura? 2En
qué intervalo se encuentra? 2Con qué
frecuencia se dio?

3. Construye la tabla de distribucién de frecuencias correspon-

diente a la estatura de los visitantes de un parque de diver-
siones. Los datos estdn dados en centimetros.

1241 150 | 165 | 162 | 152 | 141 | 145 | 180 | 158 | 140
161 | 125 | 120 | 134 | 136 | 178 | 148 | 174 | 141 | 188
170 | 151 | 153 | 168 | 169 | 146 | 137 | 182 | 139 | 159

Desempeno: Interpreto informacién presentada en tablas y grdficas. (pictogramas, grdficas de barras, diagramas de lineas,

diagramas circulares).
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a. ¢En qué intervalo

se obtuvo la menor

frecuencia?

b. ¢En qué intervalo

se obtuvo la mayor

frecuencia?

c. 2Hay intervalos que tengan

la misma frecuencia?
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Componente: Aleatorioo

Histograma

Grdficas estadisticas

Un histograma es un tipo de grafico estadistico que, mediante barras, representa variables continuas
o discretas con un gran nimero de datos que se han agrupado en clases.

Pasos para construir un histograma

1. Ubica los extremos de las clases sobre el eje.

2. Construye rectdngulos cuyas bases correspondan a la amplitud de cada intervalo.

3. Traza las alturas de rectdngulo las cuales son proporcionales a las frecuencias absolutas.

Marca | Frecuencia

Datos | declase | absoluta

X; . n;
(1,2.5) 1.75 3
(2.5, 4) 3.25 3
[4,5.5) 4.75 4
(55,7) 6.25 3
[7,85) 7.75 3
8.5, 10) 9.25 4

Poligono de frecuencias

Frecuencia

1.75 3.25

(1-25) (25-4)

4.75 6,25

(4-5.5) (5.5-7)
Datos

(7-85)

7.75

(85-10)

v

Un poligono de frecuencias es un gréfico que se obtiene a partir de un histograma. Para realizarlo,
se deben unir los puntos medios del lado superior de cada rectdngulo, es decir, las marcas de clase,

mediante segmentos.

El profesor de Artes del
colegio tiene a cargo 65

estudiantes de 13 a 16 afos.

Para comparar los rangos
de las estaturas del grupo,
los mide y redondea al
centimetro mds proximo.
Analiza los registros en
lo tabla que aparece a

= continuacién.

Altura (cm) Frecuencia absoluta Punto medio
125-129 5 127
130-134 10 132
135-139 15 137
140 — 144 18 142
145-149 12 147
150 — 154 3 152
155—159 2 157

Plantea preguntas para realizar estudios estadisticos en los que representa informacion mediante histogramas, poligonos de
frecuencia, grdficos de linea entre otros; identifica variaciones, relaciones o tendencias para dar respuesta a las preguntas

planteadas.
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20

Observa que se organizaron los intervalos de 5 18
en 5 cada uno, desde el 125 hasta 159. 12
12

El diagrama de barras corresponde a la infor-
macién de la tabla.

Frecuencia

El punto medio de la base superior de cada una
de las barras, corresponde a los puntos medios
de cada intervalo. Al unir estos puntos se obtiene
la grdfica poligonal.

Aplico mis conocimientos
: 5.

S N N

127 132 137 142 147 152 157

Punto medio de cada intervalo

Pregunta a tus compaferos el tiempo

Comunicacién : que tardan en el desplazamiento de la
1. 2En qué se diferencian el diagrama de casa al colegio, construye la distribucién
barras y el histograma? : de frecuencias y los grdficos estadisticos
: (histograma y poligono de frecuencias) y

2. ¢Cémo se construye un poligono de

: responde:
frecuencias?

o a. ¢2Cudntos estudiantes fueron encuestados?
3. Encuentra el error en la distribucién de

frecuencias que se COﬂS'l'I’UYé con base en E b. ¢Cudntos intervalos son necesarios para
el nUmero de respuestas acertadas por20 : construir la distribucién de frecuencias?
estudiantes en un examen. : c. ¢Qué amplitud tiene cada intervalo?

2,6,1,1,4,6,7,3,4,5,58,0,8,9,0,4,7,3,1 d. 2En qué intervalo se registra la mayor
- M A e ] frecuencia? 2Cudntos estudiantes se
umero arca ce antl,a ¢ encuentran en este intervalo?
respuestas clase estudiantes
0.2 | - e. 2En qué intervalo se registra la menor
’ frecuencia¢ 2Cudntos estudiantes se
2.9 4 3 encuentran en este intervalo?
.9 2 : 6. Usando el sigui unto de d
6.8) - 1 . Usando el siguiente conjunto de dafos:
8,10 9 6
[ ) : 112, 139, 127, 145, 154, 132, 143, 124, 150,
Razonamiento y solucién de problemas : | 133,135,129, 136, 114,142, 153, 139, 154.
4. Los siguientes datos corresponden a
|OS notas Obfenidos pPOr un grupo de E a. OrganiZG |OS dOTOS en dOS TGbIOS de diS'
estudiantes en una evaluacién preparatoria tribucién de frecuencias agrupadas con
para el examen de matemdticas. § diferen’re CGnﬁdOd de in’rervo|os.
Organizalos en una tabla de frecuencias : b. Representa los datos en los histogramas

y representa los datos en un histograma vy

T de f . y poligonos de frecuencias correspon-
poligono de frecuencias.

dientes y compdralos.

25-39-27-46-14-32-43-48-50- c. 2A qué situaciones es posible aplicar el
33-25-29-36-43-42-11-39-34 conjunto de datos¢ Describe 3 situacio-
: nes y explica tu respuesta.

Desempeno: Interpreto informacién presentada en tablas y grdficas. (pictogramas, grdficas de barras, diagramas de lineas,

diagramas circulares). _
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7. Completa la tabla de frecuencia de los datos agrupados:

Intervalo Marca de clase | Frecuencia absoluta Frecuencia relativa

Frecuencia absoluta
acumulada

[0,6)

(6,12)

[12,18)

[18,24)

[24,30)

(30,36)

(36,42)

[42,48)

8. Analiza la gréfica que aparece a
continuacioén:
20 19
18
16
o 14
912
S 10
g 8
2 6
4
2
0

1 2 3 4 5 6 7 8
Numero de dias

a. Inventa unasituaciondelavida diaria
que se ajuste a la representacién
grdfica.

b. Elabora la tabla de frecuencias.

c. Halla el punto medio de cada uno
de los intervalos.

d. Construye el diagrama poligonal.

: 9. El diagrama circular muestra cudnta
fruta se recogié el afo anterior en
una finca.

Mandarina Mango

' Naranja
B

anano

a. 2Se recogié mdés naranja que
mandarina?

b. ¢Es mayor, menor o igual la cantidad
recogida de mangos que la de
bananos?

c. Ordena de mayor a menor, segin
lo que muestra el diagrama, la fruta
recogida en la finca.

d. Aproximadamente, équé fraccién de la
fruta recogida en la finca era naranja?

Plantea preguntas para realizar estudios estadisticos en los que representa informacion mediante histogramas, poligonos de
frecuencia, grdficos de linea entre otros; identifica variaciones, relaciones o tendencias para dar respuesta a las preguntas

planteadas.
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o

Aprendo

Practicas de ahorro

El ahorro es indispensable para llevar a cabo
tus suefios, ya que puede ser una base sélida
para la consolidacién de tus proyectos.

Exploro el tema

Para constatar la cultura del ahorro, Pedro
pregunté a sus abuelos por la forma y la
cantidad de ahorro mensual.

Planteamiento de metas, plan de ahorro y tipos de ahorro

Abuela

Ahorra en un cofre al que Mensualmente ahorra

(E.E.F)

Ahora, se calcula lo concerniente al mes
2, teniendo en cuenta: Q100.00 (ahorro mes
1) + Q10.00 (interés del mes 1) + Q100.00
(ahorro mes 2), o sea, se deduce el 10 % de
Q210.00 de la misma manera que se hizo para
el mes anterior

Mes 2: 721(10210 —=21; es decir, Q21.00 en el
segundo mes.

Este procedimiento se repite para cada mes:

Abuela Abuelo

solo tiene acceso ella. Q120.00
Mes 1: Q 120.00 Mes 1: Q 110.00
Abuelo Mes 2: Q 240,00 Mes 2: Q 231.00
Tiene una cuenta de ahorros que Mensualmente Mes 3: Q 360.00 Mes 3: Q 364.10
le da una tasa del 10 % mensual. ahorra Q100.00

a. 2Cudl es el tipo de ahorro que usa
cada abuelo?

b. ¢Cudl de las dos formas de ahorro es
la mejor y por qué?

Resuelvo

La abuela usa un tipo de ahorro informal,
por su parte, el abuelo usa un tipo de ahorro
formal.

La mejor forma de ahorro es la del abuelo y
para demostrarlo haremos una descripcién
del ahorro mensual de cada uno.

Para obtener el ahorro mensual del abuelo, se
calcula el 10 % mensual que le brinda la cuenta
de ahorros, este procedimiento se realiza de
la siguiente manera:

Mes 1: 1OOX10:10; es decir, Q10.00 en el

primer mes.

Fijate en que inicialmente el ahorro del abuelo
es menor, sin embargo, al cabo de 3 meses
habrd superado en Q4.10 la cantidad de
la abuela. Esto sucede porque mes a mes
obtiene el 10 % de lo acumulado.

2Cudnto dinero tendrd ahorrado cada uno al
cabo del séptimo mes?

Practico y aplico

1. Con ayuda de tu familia, consulta acerca de:
a. Oftras formas ahorro formal (ejemplo CDT).

b. Los beneficios de utilizar las formas del
punto anterior.

c. Los montos que requieren los bancos.
d. Las tasas de interés que nos ofrecen.

2. De toda la informacién recolectada
decide cudl es la mejor alternativa de
ahorro y describe las ventajas de ahorrar.

Desempeno: Narra la importancia de promover el ahorro en su entorno escolar para el cumplimiento de metas colectivas,

relacionadas con el uso de bienes y servicios.
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® Comunicacion —

1. Al solucionar la expresién
—(494-6)+(10—15)]x(13—23) se obtiene:
a. 110 b. 20 ¢ 20 d.-110

2. Siel radicando es -8 y el indice radical
es 3, la raiz es:

a. 2 b. -2 ¢ =512 d.512

3. Al adicionar -9 + 8, el resultado que se
obtiene es —1 porque:

a. tienen signos opuestos, luego se restan
sus valores absolutos y el resultado tie-
ne el signo del mayor valor absoluto.

b. tienen signos opuestos, luego se suman
sus valores absolutos y el resultado tie-
ne el signo del mayor valor absoluto.

c. tienen signos opuestos, luego se restan
sus valores absolutos y el resultado tie-
ne el signo del menor valor absoluto.

d. tienen signos opuestos, luego se suman
sus valores absolutos y el resultado tie-
ne el signo del menor valor absoluto.

4. Teresa compré 500 gramos de zanahoria
y 350 gramos de tomate. Si en total pagd
Q15.85 y el pago depende del precio de
cada verdura, la ecuacién que describe la
situacion puede ser

a. 500z + 350t = 15.85

b. 500 + 350 = 15.85

c. 15.85-350=5

d. 15.85 + 500 + 350

5. Fernando es 3 afios mayor que su

hermano Jorge; si Jorge tiene 15 afos,
Fernando tiene:

a. 12 anos.
b. 18 afios.
c. 45 anos.
d. 5 afos.

Y o N
-E Evaluacion tipo Saber
)

6. Carlos tiene una granja con 120 anima-

les. Las dos quintas partes son gallinas,
la tercera parte son vacas y el resto son
conejos. 2Cudntos conejos tiene Carlos
en la granja?

a. 32 b. 48 c. 40 d. 88

Ana Maria tiene un collar de 84 bolas de
colores. La cuarta parte de las bolas son
rojas, las dos terceras partes son verdes
y el resto son amarillas. 2Cudntas bolas
amarillas tiene el collar de Ana Maria?

a.21 b.56 c. 35 d7

Si se afirma que 2 de cada 5 personas de
la tercera edad (1 200 personas) no utilizan
azlcar, la expresiéon que arroja el total de
personas con dicha caracteristica es:

a. 2w %1200 b. 2% L w1200
5716 2716

c. 2x1200 d. 2%1200
5 2

2
9. Si 20 de los nifnos de 5 a 10 anos

prefieren el chocolate blanco y % de
los j6venes de 18 a 25 afios también
prefieren ese tipo de chocolate, se puede
afirmar que:

a. Es mayor la cantidad de nifios de 5 a 10
afios que prefieren el chocolate blanco.

b. La cantidad de nifios de 5 a 10 afios y
j6venes de 18 a 25 afos que prefieren el
chocolate blanco es la misma.

c. Es mayor la cantidad de j6venes de 18
a 25 que prefieren el chocolate blanco.

d. Las fracciones 2 y 1 son equivalentes.
30 15




10. Cuatro triGngulos isésceles idénticos bor- 13. La cantidad de estudiantes
dean un cuadrado de lado 6 cm. Cuando encuestados corresponde a
los cuatro tridngulos se pliegan, estos se

encuentran en un punto para formar una a. 25 c. 20
pirdmide de base cuadrada. Si la altura b. 13 d. 40
de un tridngulo es de 4 cm, el drea total
de los cuatro trigngulos y el cuadrado es 14. El intervalo que obtuvo la mayor
a. 48 om? b. 84 co® frecuencia es
c. 36 cm? d. 12 cm? a. [25-30]
, B ) b. [15-20) y [25-30)
De acuerdo con la informacién del circulo con
centro O de la figura responde las preguntas c. [10-15)
1Ty12. d. [25-30)

15. El rango corresponde a
a. 20 c. 30
b. 10 d 1

16. La marca de clase corresponde a
a. 2.5
b. 5
c. [20-25)
d. 125

17. Del siguiente poligono de frecuencias,
11. Tres radios del circulo son: se puede afirmar que

a. AO,OCyOB b. AB,OBy AO
c. OC,AEyAO d. OB, OCyAB

PN

v Evaluacion Matematicas

\/

12. Si OA=5, la medida de AB es:
a.15 b.10 ¢ 5 d.20

No. estudiantes
O =N Wk U1oN NI o

Responde las preguntas 13 a 16 usando la

siguiente informacién: (10-15) | (15-20) | (20-25) | (25-30)
La siguiente tabla muestra el tiempo que v Notas
tardan unos estudiantes en desplazarse de El intervalo que obtuvo la mayor
su casa al colegio: frecuencia es
Tiempo (minutos) N° de estudiantes a. [15 — 20)
[10-15) 3
520 ; b. [25 — 30]
[20-25) 4 c. [25-30] y [10 - 15]
[25-30) / d. [10 - 15]
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éQué aprenderé?

éQué lograré?

4 4

v
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Componente: Numérico variacional
_— o

Razones

Una razén te permite establecer una comparacién entre dos magnitudes representadas por un
numero y una unidad de medida. A la medida de la primera magnitud la llamamos antecedente,
y a la segunda, consecuente.

Las razones pueden expresarse de las siguientes maneras, y se leen a es a b

alb, % cah,a—b

= 1. Lossastres liliputienses recibieron la orden de hacer un vestido completo segin los modelos &
locales. Para hacer el vestido se necesitaba utilizar una pieza como esta:

Tamafo de una tela normal Tamafio de una tela liliputiense

ﬂ#g

124 Area = altura por longitud

Area = 12a x 124 = 144a”

144a® : a® = que es la razén del érea.

12a

2. Si se comparan las longitudes de los lados AB y BD, en cada uno de los rectdngulos, se
observa que:

C D C D G D
2u
A P B Ay
6u
A 2u B
Lado AB es Lado AB es Lado AB es
1 denD 2 4eBD 3 deBD
2 4 6

En los tres rectdngulos el lado BD es el doble del lado AB .

Se puede afirmar que la base en cada uno de los rectédngulos es la mitad de la altura (es decir,
estdn en la relacién 1 a 2) y la altura es el doble de la base, es decir, la relacién es de 2 a 1.

o
Desempeno: Reconozco y generalizo propiedades de las relaciones entre nimeros racionales (simétrica, transi-

tiva, etc.) y de las operaciones entre ellos (conmutativa, asociativa, etc.) en diferentes contextos. _
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3. En el grupo de nataciéon del colegio, por cada nifio hay 4 nifas. Si hay 55 nadadores
en el grupo, elabora una tabla para encontrar el nimero de nifios que hay en el grupo.

Nifios 5 6 7 8 9 10 | 11
Nifias | 4 8 12 1 16 | 20 | 24 | 28 | 32 | 36 | 40 | 44
En el grupo hay 11 nifios.
Observa que, en cada caso, la relacién es de 1 a 4.
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11

4 8 12 16 20 24 28 32 36 40 44

Aplico mis conocimientos

Comunicacién

1. Relaciona cada razén de la columna R con una situacién de la columna S:

S

Veinticinco de cada cien.

Las edades de Camila y su hermana estdn en razén de 3ab5.

5,000 esa 12

Tres (3) por el precio de 1.

Por cada 17 lapices, 7 son rojos.

25—100

QQ5,000.00 por docena.

3:1
Razonamiento

2. Analizalasiguiente situacién y completa:

C D’

El lado CD mide 3 unidades.
El lado C'D’ mide 6 unidades.
El lado CE mide 3 unidades.

a. El lado C'E' mide unidades.
b. El lado EF mide unidades.
c. El lado E'F ' mide unidades.

Solucién de problemas
3.

Se dibujé un cuadrado a escala 1:30. En el
dibujo, el lado del cuadrado mide 1.5 cm.

1.5

a. 2Cudl es la longitud real?

Dibuja cuadrados de 1 ¢cm, 2cm, 3cm, 4 cm,

5cm de lado.

a. ¢Traza la diagonal en cada uno de ellos
y encuentra la razén entre la diagonal

y el lado.

Los lados de un rectédngulo estén en la razén
1a2.

a. Dibdjalo.

b. Encuentra otros rectédngulos cuyos lados

estén en la misma razén y calcula el érea

en cada caso.

O

Describe y utiliza diferentes algoritmos, convencionales y no convencionales, al realizar operaciones entre
m numeros racionales en sus diferentes representaciones (fracciones y decimales) y los emplea con sentido en la

solucién de problemas.
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Componente: Numérico-variacional 5

Proporciones

La proporcionalidad est¢ dada por la igualdad entre dos razones. Luego, si se cumple que

a

2_%  bodemos afirmar que las magnitudes @ y b son proporciondles a las magnitudes ¢ y d.
b d p 9 g y prop

La constante de proporcionalidad es el cociente entre el antecedente y el consecuente

C

. , .7 . a
de cualquier razén de una proporcién. Entonces, si ZZ_Zk , k es la constante de

. . a C
proporcionalidad de las razones 2V 2

d

Propiedad fundamental de las
proporciones

Si las razones estdn expresadas de la
siguiente manera: a:b:c:d, decimos que
las magnitudes representadas por razones
son proporcionales si el producto de los
extremos es igual al producto de los medios.

bxc

Las razones 2 : 6y 3: 9 son iguales; por
tanto, se puede escribir que 2:6=3:9.

Extremos
1
2:6=3:9
L1
Medios

En el ejemplo, los extremos son 2 y 9;
los medios son 6 y 3 . Fijate en que se
cumple la propiedad fundamental de las
proporciones: 2x9=6x3.

d

Proporciones como igualdad de
fracciones

Toda proporcién puede escribirse como la
igualdad entre dos fracciones.

............ Elemplo
. H
6:12=24:48
6 _n
12 48

Equivalencia de las proporciones

Si se multiplican o dividen los dos miembros
de una proporcién entre un mismo ndmero,
la proporcién no varia.

............ Eiemplo
. H
3 6
7 14
3x4  6X4
7x4  14x4
12 24
28 56

Desempeno: Reconozco y generalizo propiedades de las relaciones entre nimeros racionales (simétrica,
transitiva, etc.) y de las operaciones entre ellos (conmutativa, asociativa, etc.) en diferentes

contextos.
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Aplico mis conocimientos

Comunicacién

1.

Escribe como razén cada una de las siguientes
expresiones:

a.200a5 d.7a4
L e.10a L
8 16 4
c.40a8

Por medio de una flecha relaciona la columna
de la izquierda con la columna de la derecha.

a. 3 refrigerios para 7 estudiantes. 11:30
b. Tengo 2 cuadernos y 5 esferos. %

¢. Recorro 11 km cada 30 minutos. 3:7
d. Mi camién tiene 10 ruedas. 8:5

e. Por cada 8 manzanas hay 5 peras. %

Razonamiento

3.

Comprueba que si a: b =c:des una
proporcién, se cumple que a- b =c- d.
Producto de extremos igual a producto de
medios.

a. 3_15 c. 4:5=8:10
210

b. 3_15 d. 6:1=18:3
210

Explica los pasos que hay que seguir para
calcular el valor de x. A continuacién,
calcula el valor de x en cada proporcién:

L) gu_x
13« 9 90
8_x e d_x
15 75 14 98

e, ¥ _12 fo27_135
17 68 x 175

Solucién de problemas

5.

a.

Resuelve las siguientes situaciones problema:

Para preparar 3 vasos de jugo, se necesita
media libra de fruta. Con 3 libras de fruta,
écudntos vasos de jugo se pueden preparar?

. Con un galén de gasolina, un automévil

recorre 75 kildémetros. ¢Cudntos kilémetros
recorrerd el automévil con 4 galones de
gasolina?

Un cartén de huevos trae 30 huevos.
2Cudntos huevos traerdn 5 cartones?

. Para confeccionar 3 pantalones, se requieren

2m? de tela. & Cuéntos pantalones se podrén
confeccionar con 8 m?2

Un camién  transporta 5 toneladas de
cemento. 2Cudntos camiones son necesarios
para transportar 25 toneladas de cemento?

La escala que se manejao en un mapa es
1 : 300,000, es decir que por cada cm en el
mapa hay una distancia real de 300,000 km.
¢Cudl es la distancia en km de dos ciudades
que en el mapa se separan por 12 cm?

. Un tractor trabaja 180 horas con 6 galones

de gasolina. Halla el rendimiento del tractor
en h/gal.

. En un almacén de ropa, por cada 5 jeans se

venden 8 camisetas. Si en un fin de semana la
venta de jeans fue de 37, 2cudntas camisetas
se vendieron?

En el colegio de Carlos hay 576 estudiantes,
repartidos en cursos de 32 alumnos. Halla el
total de cursos que hay en el colegio.

Una moto de rally emplea 6 minutos para re-
correr 9 km. De acuerdo con lo anterior, halla:

El tiempo que necesita para recorrer 90 km.
La distancia que alcanza en 2 horas.

La velocidad con la que viaja (exprésala en
kilémetros por minuto).

Describe y utiliza diferentes algoritmos, convencionales y no convencionales, al realizar operaciones entre
numeros racionales en sus diferentes representaciones (fracciones y decimales) y los emplea con sentido en la

solucién de problemas.
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Componente: Numérico-variacional 5

Correlacion directa

Dos magnitudes estén directamente correlacionadas si al aumentar la medida de una de ellas, la
ofra también aumenta; o, si al disminuir una de ellas, la otra también disminuye. Por ejemplo, la
cantidad de dias en relacién con la produccién en una fébrica o la velocidad relacionada con la
distancia son magnitudes directamente correlacionadas, pues al aumentar una, la otra también
lo hace.

Magnitudes correlacionadas

Jr— Eiemplo .................................................................................................................................................................................................. .

Para entender mejor la relacién que se da entre las magnitudes tiempo (medida en
afos) y la poblacién de una ciudad, representa la situaciéon empleando una tabla y una

grdfica: ‘ ‘
Magnitud 2: Poblacion
Magnitud 1: | Magnitud 2: 9,000,000
Tiempo Poblacién 8,000,000 .
1938 325,650 7,000,000 .
1951 715250 | 6000000 .
1964 1,697,311 | 2000000 .
4,000,000
1973 2,885,065 3,000,000 .
1985 4,236,490 2,000,000 .
1993 5,484,244 1,000,000 °
°
2005 6,778,691
2010 7363782 1920 1940 1960 1980 2000 2020
2016 7,995,704 Magnitud 1: Tiempo

» La tabla y la gréfica evidencian una correlacién directa entre las magnitudes relacionadas, !
i pues a medida que una de las magnitudes aumenta o disminuye la otra también lo hace.

Correlacidon inversa

Dos magnitudes estén inversamente correlacionadas si al aumentar la medida de una de ellas, la
ofra disminuye y viceversa.

............ Elemplo
o

Magnitud 1: Magmtl'ld 2

Para entender mejor la relacién que se Poblacién ST B 6

. .y habitante

da entre las magnitudes poblacién y 5

superficie por habitante, representamos 4,236490 00004192 km

la situacién por medio de una tabla 'y 5,484,244 0.0003238 km*

una grdfica: 6,778,691 0.0002619 km?

7,363,782 0.0002411 km?

7,995,704 0.0002221 km?

o
Desempeno: Justifico procedimientos aritméticos utilizando las relaciones y propiedades de las operaciones.
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0.00045

0.0004
—
% 0.00035
g3 00003
5 &
2= 000025
]
& & 00002
S B
2E 000015
o 0.0001
p=
0.00005
0

0 2,000,000

La tabla y la gréfica
. evidencian una
correlacién inversa
entre las magnitudes
relacionadas, pues a

medida que una de las
magnitudes aumenta, la

4,000,000 6,000,000 8,000,000 10,000,000 otra disminuye.

Magnitud 1: Poblacion

Aplico mis conocimientos

Razonamiento y solucién de problemas

1. Consulta la altitud medida en metros sobre
el nivel del mar (m s.n.m.) y la temperatura
promedio de las siguientes ciudades
guatemaltecas:  Antigua  Guatemala,
Quetzaltenango, Escuintla, Flores y Jutiapa.
Consigna la consulta en la siguiente tabla:

Ciudad Altitud

Temperatura

Antigua Guatemala

Quetzaltenango

Escuintla

Flores

Jutiapa

Elabora en tu cuaderno

una gréfica que

relacione las magnitudes altitud y temperatura.
¢De qué manera se correlacionan las
magnitudes altitud y temperatura?

Comunicacidn

2. Un automévil tiene un rendimiento de 44.2 km
por galdén de gasolina, es decir que con un
galén de gasolina se puede desplazar
44.2 km. Completa la tabla con la infor-

macién dada:

Galones de gasolina | Desplazamiento
1 44.2 km
2
3
4
5

Elabora en tu cuaderno una gréfica que
relacione las magnitudes galones de gasolina
y desplazamiento en kilometros. 2De qué
manera se correlacionan las magnitudes

galones de gasolina y desplazamiento?

3. Clasifica cada una de las situaciones propuestas con una X en la tabla, segin su tipo de correlacion,

y argumenta por qué corresponden a cada cual:

Situacion

Correlacion directa

Correlacion inversa

Argumento

Obreros construyendo un puente
y dias en terminarlo.

Cantidad de arboles y cantidad de
oxigeno producido.

Habitantes de una ciudad y vi-
viendas dentro de ella.

Habitantes de una vivienda y con-

sumo de energia dentro de ella.

Plantea y resuelve ecuaciones, las describe verbalmente y representa situaciones de variacién de manera

m numérica, simbdlica o grdfica.
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Componente: Numérico-variacional 5

Magnitudes directamente proporcionales

Regla de tres simple

Una regla de tres es un proceso en el cual intervienen dos razones relacionadas proporcionalmente.
Mediante ella, es posible hallar un término desconocido a partir de tres términos conocidos.

R Eiemplo .................................................................................................................................................................................................. ;
i Por medio de una regla de tres, y aplicando la propiedad fundamental de las proporciones,
u . . ’ . .
es posible conocer la cantidad de vehiculos particulares que pertenecen a los habitantes de la
Ciudad de Guatemala, teniendo en cuenta que conocemos el tamafo de la poblacién (995,393
habitantes) y la siguiente informacién: hay 5 vehiculos por cada 100 habitantes.

Planteamos la proporcién de la siguiente manera: L 2 Recuerda que...
, , o
5_vehiculos = X vehiculos La propiedad fundamental de las proporciones
100 habitantes 995,393 habitantes nos permite calcular sus elementos asf:
G2 _C entonces:
, 5vehiculos x 995,393 habitantes ’
X vehiculos =
100 habitantes 4 bxc
X ~49,770 vehiculos 4
p @ xd
Si por cada 100 habitantes de la Ciudad de Guatemala hay 5 T .
vehiculos particulares, y en consideracion de que la poblaciéon
actual de la Ciudad de Guatemala asciende a los 995,393 c= axd
habitantes, tendremos que hay alrededor de 49,770 vehiculos b
. particulares que pertenecen a los habitantes de la Ciudad de d— bxc .
Guatemala.
Porcentaje

El porcentaje de un ndmero dado representa una fraccién de este dividido en 100 partes iguales. Por
medio de un porcentaje, podemos establecer comparaciones entre dos medidas, usando como referencia
al nimero 100, que evidencian qué tanto puede ser una mayor o menor a la otra.

Debes tener en cuenta que la cifra que representa la totalidad de la poblacién capitalina es 995,393,
y que, de esta totalidad, aproximadamente 15,000 habitantes usan bicicleta. Para representar esta
situacién en términos de porcentaies, ten en cuenta que la poblacién total de la ciudad equivale al
100 % y que la suma de los porcentajes asignados a cada uno de los grupos (los que usan bicicleta
y los que no) equivale también a 100 %.

De esta manera, planteas la siguiente proporcién y aplicas la propiedad fundamental de las
proporciones para determinar el valor del porcentaje que tendrdn 15,000 habitantes dentro de un
total de 995,393, teniendo en cuenta que x serd el porcentaje buscado:

995,393 habitantes 15,000 habitantes ~ 100 % x 15,000

=>x =15%
100 % X 995,393

o
Desempeno: Justifico el uso de representaciones y procedimientos en situaciones de proporcionalidad directa
e inversa. _
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Para determinar el porcentaje de habitantes que no recurre a la bicicleta como medio de transporte,

se procede de la misma manera:

995,393 habitantes 980,393 habitantes e 100 % x 980,393

100 % X

=985%
995

Nota que la suma de los dos porcentajes hallados equivale al 100 %.

El porcentaje de capitalinos que usa bicicleta como medio de transporte corresponde a un 1.5 %, lo

Aplico mis conocimientos

Comunicacién

1. Con base en la informacién presentada,
plantea y resuelve problemas en los que se
aplique la regla de tres simple y directa:

* Tres (3) bultos de naranja producen 23
litros de jugo.

* Una universidad paga a sus profesores
Q 90.00 por cada hora de clase dictada.

* Un galén de gasolina produce un des-
plazamiento de 67 kilémetros en una
motocicleta.

* Con Q46 es posible comprar 23 libras
de cemento.

* Una mdquina embotelladora produce
64 botellas de gaseosa cada 12 minutos.

2. Explica paso a paso el proceso que
emplearias para repartir 180 en partes
directamente proporcionales a 4, 6 y 8.

Razonamiento
3. Resuelve las siguientes situaciones:
a. Escribe al frente de las siguientes

magnitudes si son directas o no lo son.
Justifica tu respuesta en tu cuaderno.

* La velocidad de un automévil y el tiempo
empleado para recorrer una distancia.

que quiere decir que 1.5 de cada 100 capitalinos prefiere la bicicleta para transportarse.

* El tiempo transcurrido y la distancia al-
canzada por el automévil.

* El nimero de galones de combustible
que contiene el automévil y la distancia
recorrida.

b. Completa la tabla teniendo en cuenta la
siguiente informacién:
En un experimento de fisica se tenfan
varios trozos de diferente tamafo de un
mismo metal. Al proceder a medir la
cantidad de masa que tenia cada trozo,
se obtuvieron los siguientes resultados:

Trozo Volumen (cm3) Masa (g)

A 1 7.5

B 2

C 3 22.5

D 4 30

E 5 375

F 6

G 7

Solucién de problemas

4. Un motor extrae de una piscina 240 litros
de agua en 16 minutos. 2Cuénto tiempo
tardaré en extraer 3,240 litros?

5. Un almacén en época de descuentos hace
rebajos del 20 % sobre los articulos. Si
un articulo cuesta Q 52.00 normalmente,
écudnto costard este articulo en época de
descuentos?

Plantea y resuelve ecuaciones, las describe verbalmente y representa situaciones de variacién de manera

m numérica, simbdlica o grdfica.
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Componente: Numérico-variacional 5

Interés simple

En el cdlculo de intereses intervienen cuatro variables:

1. El capital (C): es el monto de dinero que se presta, también puede ser el dinero ahorrado o
invertido.

2. Interés (i): corresponde al valor pagado por el uso del capital durante determinada cantidad de
tiempo.

3. Latasa de interés (r): indica la cantidad de interés que se pagard por cada Q100.00 prestados
de capital en un lapso de tiempo. Generalmente se expresa mediante un porcentaje.

4. El tiempo (t): equivale a la duracién del préstamo, la inversién o el ahorro.

El interés generado con base en un capital inicial que no considera intereses generales en periodos
no enteros de tiempo se llama interés simple.

El interés simple esté dado por la siguiente férmula:

i=Cxrxt

a Para determinar la cantidad de dinero que el ciudadano guatemalteco debe pagar a un &
banco, es necesario realizar algunas precisiones:

* Esrecomendable utilizar la fraccién decimal | Para calcular el valor que debe pagar el
ciudadano de la época, aplicamos la férmula:

i=Cxrxt

y su equivalente decimal para expresar los

diferentes porcentajes de la tasa de interés.
Teniendo en cuenta que: C=Q250.00, r=0,3 y t=8

* Tres décimas partes del valor prestado R )
P P Luego, el interés i que debe pagar el ciudadano es:

equivalen a la fraccién —=0.3. Es decir
i=0250.00 x 0.3 x 8

ue por cada Q 10.00 prestados se pagard
qve p Q P pad i = Q600.00

Q3.00 de interés. Entonces, por cada

. . , El ciudadano debe pagar al banco 2 anos después
Q100.00 se pagard de interés Q30.00, esto de solicitar el préstamo, Q850.00, de los cuales
es equivalente al 30 % de interés. Q250.00 corresponden al capital inicial y Q600.00

* Se plantean 2 unidades de tiempo diferen- por concepto de intereses.

tes, por cuanto es necesario unificar esta —
medida: \ > Ideas clave

1 ano — 12 meses

2 afios — 24 meses Si deseas calcular una variable diferente al interés, ten en cuenta que:
2 anos — 3 meses x8 c=_"_ p—_ =t
rxt Cxt Cxr

Es decir que 2 afios contienen 8 unidades de 3
|
meses cada una.

el
Desempeno: Justifico el uso de representaciones y procedimientos en situaciones de proporcionalidad directa _
e inversa.
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Aplico mis conocimientos

Comunicacidn

1.

Identifica en cada una de las siguientes
situaciones las variables implicitas (capital,
tasa de interés, tiempo e interés):

Situacién 1: Se abre una cuenta de ahorros
con Q1,000.00 a una tasa de interés del 2%
semestral por 3 afos, arrojando intereses

por Q120.00.

Situacién 2: Se hizo una compra con una
tarjeta de crédito por Q135.00 a una tasa de
interés del 23 % anual a 24 cuotas, lo que
implica la suma de Q62.10 por concepto de
intereses.

Situacién 3: Después de un afo, se pagaron
Q312.00 por concepto de infereses de un
préstamo por Q650.00 a una tasa del 4 %
mensual.

c. Tasa de interés del 21 %, tiempo 3 afios e
intereses de Q450.00.

Razonamiento
6. Completa la tabla teniendo en cuenta la
informacién dada:

Capital Tasa de Tiempo | Intereses
C interés 7 t i

Q300,000 6 % semestral 4 anos
Q1,260,000 4 % anual 5 anos
Q3,005,000 13 % anual 1 ano

2 % trimestral 2 anos Q379,562

Q1,715,000 anual 4 anos Q724,388

Q3,550,300 3.5 % anual anos Q497,042

4.5 % semestral 3 anos Q467,235

Tasa de

. , Interés
interés

Capital Tiempo

Situacion 1

Situacion 2

Situacion 3

2,

Explica cémo calcular el interés simple
tras prestar Q600,000.00 al 4 % de interés
trimestral después de 3 afos.

Teniendo en cuenta que el interés simple se
calcula utilizando la férmula i =Cxrxt, ar-
gumenta por qué t=

Cxr

Si se presta la suma de Q600,000.00 a una
tasa de interés del 6 % anual por 2 afios, &serd
lo mismo si con el mismo capital se cobra una
tasa de interés del 3 % semestral por 2 afos?

Redacta, en el cuaderno, problemas que
involucren estas variables:

a. Capital de Q450.00, tasa de interés del
3.5% y tiempo 3 anos.

b. Capital de Q5,850.00, tasa de interés del
15 % y tiempo 1 afo.

Solucién de problemas

7. Resuelve los siguientes problemas aplicando

el concepto de interés simple:

a. ¢Cudl es el interés producido por un
capital de Q10,000.00 a un interés del
1.5 % mensual, durante 8 meses?

b. 2A qué tasa de interés mensual se debe
colocar un capital de Q16,000.00 durante
6 meses para obtener un interés de
Q2,5922

c. ¢A cudnto tiempo se debe colocar un
capital de Q12,000.00, con una tasa de
interés de 1.7 % mensual para obtener
un interés de Q6,528.002

d.Si se quiere obtener un interés de
Q1,050,225.00 para pagar una deudaen
un periodo de 15 meses a una tasa de
interés del 1.9 % mensual. 2Cudl es el
capital a invertirg

e. Si se quiere duplicar el capital invertido
en una entfidad financiera que paga
al 1.2 % de interés mensual, 2cudnto
tiempo tenemos que esperar?

Plantea y resuelve ecuaciones, las describe verbalmente y representa situaciones de variacién de manera

numérica, simbdlica o grdfica.

‘ L7_Unidad_2_2021 Indiv.indd 50

04/09/2023 11:41:29




Componente: Métrico-geométrico 5

Magnitudes inversamente proporcionales

Regla de tres inversa

Una regla de tres inversa es un proceso en el cual infervienen dos razones relacionadas
proporcionalmente de manera inversa. Con ella es posible hallar un término desconocido a partir
de tres términos conocidos.

i Un grifo tarda 60 minutos en llenar un recipiente. 2Cuénto tiempo tardarén en llenarlo 2 grifos, &
echando cada uno la misma cantidad de agua? 2Y si se tienen 3, 4, 5, 6 o 10 grifos?

Observa la tabla y la gréfica.

Numerodegrifes | 1 | 2 | 3 | 4 | 5 | 6 | 10 28 oY
Tiempo (min) | 60 | 30 | 20 | 15 |12 [ 10 | 6 | £ 0b—X—
g \AJU .
S %8 Y 15 19 n
Al analizar la tabla de valores o la grdfica, 10 - v
se observa que, a medida que aumenta 0

, . . . 1 2 3 4 5 6
el nimero de grifos, disminuye el tiempo

empleado para llenar el recipiente.

Regla de tres compuesta

La regla de tres compuesta es una aplicacién sucesiva de la regla de tres simple y se emplea cuando
se relacionan 3 o mds magnitudes. Debemos tener mucho cuidado al ver si estamos trabajando
con regla de tres simple o regla de tres compuesta, por ello es recomendable hacerlo por partes, ya
que, una regla de tres compuesta se puede ver como de varias reglas de tres simples aplicadas de
manera sucesiva.

. Para saber cudntos dias necesitardn los 5 trabajadores, tienes: o
3 hombres — 80 metros — 15 dias.
5hombres — 60 metros — x.
La relaciéon entre cantidad de hombres y dias trabajados forma una regla de tres simple inversa,

pues, a mayor cantidad de hombres, menos dias se necesitan para culminar la obra, entonces:
3x15
5

Ademds, sabes que la cantidad de hombres y la cantidad de trabajo avanzado forman una regla
de tres simple directa, pues a mayor cantidad de hombres, mas trabajo se puede realizar, entonces:

Paso 1:

5 x 80 400

* Por lo tanto, el trabajo se realizard en 6.75 dias o aproximadamente 7 dias.

Desempeiio: Justifico el uso de representaciones y procedimientos en situaciones de proporcionalidad directa e
inversa.
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Aplico mis conocimientos

Comunicacién
b. 24 hombres pueden hacer una obra en 4

1. Con base en la informacién presentada,

plantea y resuelve problemas en los que se
aplique la regla de tres simple e inversa:

a. Una docena de obreros realiza la remo-
delacién de una casa en 7 dias.

b. Un automévil recorre la distancia que
separa dos ciudades en 3 horas a una
velocidad de 70.5 km/h.

c. Para alimentar un grupo de 7 excursionistas
se cuenta con viveres suficientes para 3 dias.

d. Una llave de agua llena un tanque de
1.4 m? en 3 horas y media.

e. Explica paso a paso el proceso que
emplearfias para repartir 26 en partes

dias. ¢Cudntos hombres mas harian falta
para realizar la misma obra en 1 dia?

c. Si treinta mdquinas aplanan un terreno
en 20 dias, 2cudntos dias empleardn
50 mdquinas para aplanar otro terreno
semejante?

d. En una jornada, 5 trabajadores reparan
13 automoviles con los mismos proble-
mas mecdénicos. En una jornada, 2cudn-
tos automéviles aproximadamente lo-
grardn reparar 8 trabajadores?

e. Tres pintores pintan una bodega en
5 horas. ¢Cuéntas horas tardarén en
pintar la misma bodega cinco pintores
trabajando al mismo ritmo?

inversamente proporcionales a 2, 3y 4.
f. Parairde una ciudad a otra un automaévil

emplea 2 horas a una velocidad de
90 km/h. 2A qué velocidad viajard un
automévil si en el mismo trayecto empled

Razonamiento

2. Completa las siguientes tablas, teniendo
en cuenta que las magnitudes relacionadas

son inversamente proporcionales: 5 horas?

Magnitud A | 20 10 5 4, 15 ol?reros hoc'en una corre’rero' d.uron’re'
45 dias, trabajando 8 horas diarias. Si

Magnitud B 5 20 100 se dispone de 36 dias y hay 12 obreros.
¢Cudntas horas diarias deben trabajar para
terminar la carretera?

Magnitud M 4 10 50

Magnitud N | 50 25 10 5. En un hotel gastan Q860.00 durante 2

dias para atender 4 personas. 2Cudnto se
P P

gastardn durante 12 dias para atender a 6
personas?

Magnitud X 20 10 3

Magnitud Y 90 180 900

6. 12 panaderos trabajando 10 horas diarias
fabricaron 40 kilos de pan en 15 dios.
¢Cudntos kilos fabricarén 4 panaderos de la
misma habilidad si trabajan 7 horas diarias
durante 26 dios?

Solucién de problemas

3. Resuelve las siguientes situaciones problema
aplicando la regla de tres inversa o directa:

a. Un batallén de 1,300 hombres tiene
comida para 120 dias. Si se quiere que : 7.
la comida dure 130 dias mds, 2cudntos
hombres habrd que retirar para que
alcance la comida?

¢Cudntos dias necesitan 18 hombres para
cortar 27 hectdreas de pasto si 12 hombres
pueden cortar 52 hectéreas en 40 dias?

Plantea y resuelve ecuaciones, las describe verbalmente y representa situaciones de variacién de manera
numérica, simbdlica o grdfica.
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Componente: Métrico-geométrico 5

Cuerpos geométricos

Cuerpos redondos

Los cuerpos redondos son sélidos que tienen superficies curvas. Se clasifican en cilindros,
conos y esferas.

Segun su tipo de superficie, se clasifican asi:

Cuerpos
redondos

De superficie De superficie
mixta curva

Cilindro: es un s¢lido conformado por dos bases circulares y congruentes entre si,
se considera de superficie mixta porque posee una superficie curva y continua en su
componente lateral y superficies planas en sus bases circulares.

Cono: es un sdlido que estd compuesto por una base circular y una superficie curva que se
une en un vértice. También es considerado de superficie mixta.

Esfera: es un sélido cuya superficie es una sola totalmente circular.

r Base

Cuerda ¢

Generatrizg =~ | ___oo-emmoommmmne e

Altura
h

.

_| ) Superficie lateral
| — —_—

e
\_/Z_
r

Desemperio: Identifico y describo figuras y cuerpos generados por cortes rectos y transversales de objetos
tridimensionales.

-

Radio r
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Poliedros
Dentro de los cuerpos geométricos, ademds de los cuerpos redondos, encuentras las figuras sélidas o
sélidos. Como los sélidos de la imagen son formados por poligonos, se denominan poliedros.

Criterio de clasificacion: caras apoyadas en el plano

Poliedros concavos Poliedros convexos

Por lo menos una cara del poliedro no puede ser apoyada | Todas las caras se pueden apoyar sobre un plano.
totalmente en el plano.

Criterio de clasificacion: clase de caras

Poliedros regulares y semiregulares Poliedros irregulares

Se caracterizan porque sus caras son poligonos regulares. | Se caracterizan porque sus caras no son poligonos regulares.

Prismas: dos caras de base | Piramides: una cara de
y paralelogramos en sus base y tridngulos en sus ca-
caras laterales. ras laterales.

Arquimedianos: por lo
menos una de sus caras
es diferente en forma o en
tamano.

-

-

Platdénicos o regulares:
todas sus caras son con-
gruentes.

<J_>

Prisma oblicuo

4

Desde la Prehistoria los poliedros han sido modelos emblemdticos utilizados por todas las culturas
en sus representaciones artisticas, tanto en escultura, como pintura, dibujo, y arquitectura.

SOLIDOS PLATONICOS

Prisma regular ~ Prisma irregular

A T $ o B

Tetrahedron Hexahedron Octahedron Dodecahedron Icosahedron

Identifica relaciones de congruencia y semejanza entre las formas geométricas que configuran el disefo de

D . obieto
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Componente: Métrico-geométrico 5

Aplico mis conocimientos

Comunicacién
1. De las siguientes figuras, encierra las que
no son poliedros:

S\

2. Relaciona la  descripcién  dada @
continuacién con cada uno de los sélidos
vistos anteriormente:

I

a. Dos bases 1. Prisma
rectangulares. triangular.
b. Tres caras 2. Pirémide
rectangulares. rectangular.
c. Cuatro caras 3. Prisma

triangulares. rectangular.

Razonamiento

3. De los siguientes poliedros, hay 2 que no se
pueden apoyar sobre todas sus caras

a. 2Cudles son?
b. ¢Qué clase de poliedros son, céncavos
O convexos?

4. Escribe, frente a cada expresién, verdadero

(V) o falso (F) segun corresponda.
E F

A

—

C

a. BCFG es una cara del prisma.

b. Un prisma tiene Unicamente
una base.

c. ABEF y CDGH son posibles
bases del prisma.

d. Un prisma es un poliedro.

HENININ

Solucién de problemas

5. Escribe si el enunciado es verdadero (V) o
falso (F)

a. Una pirdmide rectangular
tiene dos bases.

b. Un prisma rectangular tiene
dos bases.

c. Las bases de un prisma son
poligonos congruentes.

d. Un cono tiene dos bases.

e. Una esfera es un poliedro.

[ ]

HiningN

6. El sélido de la imagen es una composicién
de varios sélidos, identifica cudles se usaron
para armarlo.

7. Dibuja un cuerpo geométrico que no sea
poliedro y que tenga dos bases congruentes.

8. Para cada uno de los siguientes poliedros,
selecciona la descripcién que le corresponde

Poliedros:

a. Prisma de base pentagonal.
b. Octaedro.

c. Pirdmide de base triangular.
d. Pirdmide de base pentagonal.

Descripciones:
Cinco caras triangulares y una pentagonal.

Dos pirdmides de base cuadrada pegadas
en sus bases.

Desempeno: |dentifico y describo figuras y cuerpos generados por cortes rectos y transversales de objetos

tridimensionales.
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Desarrollos bidimensionales

Desarrollo de cuerpos redondos
Para hallar las medidas de las superficie de cilindros y conos, ten en cuenta las siguientes férmulas:

Superficie del cilindro

Superficie del cono

Superficie lateral

Es el area del rectangulo,
la base de este rectangulo
es lalongitud de la circun-
ferencia de las bases.

21r

21r h

Donde 7 es el radio del
circulo de la base y /1 es la
altura del cilindro.

Superficie total

Compuesta por la super-
ficie lateral del cilindro
mas las areas de los dos
circulos congruentes de
sus bases

(4

21r

(o)

(2mr h)+2(mr?)

Donde mir’ es el drea del
circulo de la base del ci-
lindro.

Superficie lateral

Es la mitad del producto
de la longitud de la cir-
cunferencia de la base por
la generatriz

2 mr
TIU'g

Donde r es el radio del
circulo de la base y g es la
generatriz. La generatriz
se puede calcular cono-
ciendo el radio del cono y
su altura como

g: V2+/’12

Superficie total

Compuesta por la super-
ficie lateral del cono mas
el area del circulo de su
base.

2 mr

2 mr

(mrg)+ (mr?)

Donde mr’ es el area
del circulo de la base del
cono.

) licascave

o

El dlindro se descompone en dos
cfrculos congruentes y un rectén-
qulo.

El cono se descompone en un sec-
tor circular que corresponde a su
superficie lateral y un circulo que
es su base.

Desarrollo de sélidos

Los solidos pueden armarse con figuras planas
después de hacerse plegados, por ejemplo:
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Componente: Métrico-geométrico 5

Estas plantillas se llaman desarrollos planos. Cada poligono representa una de las caras del sélido.

Aplicaciones del desarrollo bidimensional de sélidos
Area de una figura compuesta

Area de rectangulo: Area del hexagono regular = 6 veces el 4rea del

90 em x 136 cm = 12,240 cm? tridngulo isdsceles

Hallando primero la altura del tridngulo isosceles:
h> =(118.5cm)’ - (45 cm)’

h*> =14,042.25 cm® — 2,025 cm’

h*=12,017.25 cm’

h=109.62 cm
. 90 109.62
Area del hexagono regular = 6 (90 cmy 5 cm)
(9,865.8 cm”)
B 2
=129,597.4 cm®
Superficie lateral: 6 veces el drea del rectangulo | Superficie de las bases: 2 veces el area del hexagono
6 (12,240 cm?) = 73,440 cm’ 2 (29,597.4 cm”) = 59,194.8 cm”
Area total de la figura

73,440 cm® +59,194.8 cm” = 132,634.8 cm”

Desempeno: Represento objetos tridimensionales desde diferentes posiciones y vistas.
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Aplico mis conocimientos

Razonamiento

1. Relaciona con una linea el sélido platénico con su respectivo desarrollo plano:
T ——— ~|
‘ / " U L

Comunicacién Solucién de problemas

2. laura tiene una maleta de viaje cuya : 4. 2Se obtiene alguna figura al plegar el
profundidad es de 10 cm, de altura tiene siguiente desarrollo plano? En caso de que
50 cm y de ancho 70 cm. Si desea cambiarle no se logre formar un sélido, describe qué
el forro interno, ¢cudl es el drea superficial le haria falta.

de la maleta?

7m
5. Describe y corrige el error en el siguiente
procedimiento, en el que se quiere encontrar
el drea de la superficie lateral de un cilindro
de radio 3 cm y altura 7 cm.

. .1 o 2
3. Completa las siguientes frases: Superficie lateral del cilindro = 2mr” + 2 irh

a. El desarrollo plano de una pirdmide de Superficie lateral del cilindro

base pentagonal estd formada por 1 (3 cm)’ + 2 (3 em)(7 cm)
b. El desarrollo plano de un ...

, , Superficie lateral del cilindro
estd formado por dos circulos y un

redéngUb- = 21T(9 Cm)2 + 27t<3 cm)(7 cm)
c. La diferencia entre un cilindro y un cono
estd en el nimerode ...................... Superficie lateral del cilindro = 188.5 cm®

Observa objetos tridimensionales desde diferentes puntos de vista, los representa segn su ubicacién y los
m reconoce cuando se transforman mediante rotaciones, traslaciones y reflexiones.
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Componente: Aleatorio

Medidas de tendencia central para datos agrupados

Media

Para hallar la media aritmética en datos agrupados debes:

* Calcular las marcas de clase de cada intervalo.

*  Multiplicar las marcas de clase por la frecuencia absoluta de cada una.
* Dividir la suma total de estos productos entre el total de datos.

............ Elemplo
i En la siguiente tabla se registra el peso de las maletas de 20 nifios de un salén de clases: :
Peso (Kg) N.° nifios
[3.0-3.5) 3
3.5 - 4.0) 4
4.0 - 4.5) 2
4.5 -5.0) 5
50-55) 4
(5.5 - 6.0) 2

Suma= 20
Entonces, para hallar el promedio de peso de las maletas de los estudiantes, a diferencia de los
casos en los cuales los datos no estdn agrupados, es necesario construir una nueva tabla donde
se agreguen las marcas de clase y los productos de las marcas de clase por sus frecuencias
absolutas. Tal proceso se evidencia a continuacién:
. . Marca x
Marca de clase Frecuencias Frecuencia absoluta ]
Peso (Kg) n Frecuencia
(%) absolutas (%) acumulada (V) (x,xm)
3.0-35) 3.25 3 9.75
3.5 - 4.0) 3.75 4 15
4.0 - 4.5) 425 2 85
[4.5-5.0) 4.75 5 14 23.75
50-55) 5.5 4 18 21
[5.5-6.0) 5.75 2 20 11.5
Suma= 20 Suma= 89.5
. Suma (Marca de clase x Frecuencia absoluta)
Media :
. Total de datos -
Media = 4.475
Mediana

La mediana es el dato central de la muestra. Se encuentra en el intervalo que contiene la frecuencia
acumulada correspondiente al cociente de la frecuencia absoluta entre dos.

Para obtener la mediana, debes saber que existen 2 casos:

O

Desempeno: Uso e interpreto la media (o promedio) y la mediana y comparo lo que indican. _
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Primer caso

n .. . . . .
Cuando ) coincide con la frecuencia acumulada de cierto intervalo, la mediana corresponde el
extremo superior del intervalo.

Segundo caso

n . . . , ,
Cuando = se encuentra entre dos frecuencias acumuladas, entonces la mediana se situaré en algin

lugar en el intervalo superior.

e Eiemplo de 1T 2 o T - ——— .
. Continuando con el ejemplo anterior, 2cudl es la mediana del peso de las maletas de los nifios?
Paso 1: Divide entre dos la suma total de las frecuencias absolutas.
Paso 2: Ubica el cociente en la frecuencia acumulada que lo contenga.

Paso 3: Resuelve la siguiente expresién:

En este caso, la mediana es:

n_p.
Mediana= L, + 2 xa,
20 _
Donde, B ?
« L= limite inferior de la clase mediana. Mediana= 4.5 + - x 0.5
< n=n0mero total de datos. Mediana= 4.5 + (0.2 x 0.5)
« f=frecuencia relativa de la clase mediana. Mediana= 4.5 + 0.1
« f, = frecuencia relativa acumulada anterior a la clase mediana. Mediana= 4.6

% a=amplitud de la clase.

La mediana del peso de las maletas de los estudiantes es 4.6.

Moda

La moda es la marca de clase modal que se encuentra en la clase de mayor frecuencia.

ﬁ_ i-1
Moda =1, X ai
¢ l+(ﬁ_ t—l)+(ﬁ+ iH) “

Donde,
% L=esellimite inferior de la clase modal.

o,

- f=es la frecuencia absoluta de la clase modal.

o

0’0

- f_=es la frecuencia absoluta anterior a la clase modal.

e

- f,,=es la frecuencia absoluta siguiente a la clase modal.

o

* a=esla amplitud de la clase.

o
Plantea preguntas para realizar estudios estadisticos en los que representa informacién mediante histogramas,

m poligonos de frecuencia, grdficos de linea entre otros; identifica variaciones, relaciones o tendencias para dar
respuesta a las preguntas planteadas.
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Componente: Aleatorio 5

En el caso especifico de los pesos de las maletas de los estudiantes, la moda corresponde a:

Moda = 4.5+

5-2

—x0.
(5-2h (5-4)

Moda = 4.875

Por tanto, la moda de los pesos de las maletas de los estudiantes, es decir, el valor que més se repite,

corresponde a 4.875.

Aplico mis conocimientos

Comunicacidn

1. 2Qué utilidad tiene la media en datos
agrupados?

2. ¢Qué utilidad tiene la mediana en datos
agrupados?

3. 2Qué utilidad tiene la moda en datos
agrupados?

4. Halla la marca de clase de los siguientes
intervalos.

Estaturas (cm) Marca de clase ( f: )
[0, 10)

(10, 20)

20, 30)

(30, 40)

[40, 50)

Razonamiento

5. Elabora una tabla de frecuencias para los
siguientes datos, agrupdndolos en intervalos
de amplitud 10.

60 76 8 63 58 72 62 82 65 58 52
90 59 72 51 61 50 55 88 6979 58
90 57 70 67 58 69 70 72

a. Halla la mediana.

b. ¢En qué intervalo se encuentra la me-
nor frecuencia? 2A cudntas personas

corresponde?

c. ¢En qué intervalo se encuentra la mayor
frecuencia? 2A cudntas personas corres-

ponde?

6. Halla la mediana de los siguientes datos:

Frecuencias Frecuencia
LD absolutas absoluta
(Kg) (f) acumulada (F))
(25, 30) 2 2
(30, 35) 3 5
(35, 40) 2 7
[40, 45) 4 11
(45, 50) 1 12
(50, 55) 3 15
Suma= 15

7. Halla la moda de los siguientes datos:

Frecuencias absolutas
Datos
(/)
[0,10) 5
(10, 20) 4
[20, 30) 6
(30, 40) 3
Suma= 18

Solucién de problemas

8. Registra las edades de tus compaferos en
una tabla de frecuencias y halla con estos
las medidas de tendencia central.

O

Desempeno: Uso e interpreto la media (o promedio) y la mediana y comparo lo que indican.
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9. Pregunta a tus compaferos el nimero de Mateo 45 85 100 54 60
crayones que tienen en su estuche, agrupa Rubén 34 46 20 100 | 100
los vglores ob’remd,os con un infervalo de Adriana 0 - 20 20 35
amplitud 5, y registralos en una tabla.

: , Rodrigo 98 | 8 | 45 | 70 | 86

Luego, halla media, mediana y moda.
Carmenza 100 80 61 60 87
Susana 100 94 60 76 90

a. Calcula la media de las calificaciones
de los estudiantes.

b. Haz una tabla de frecuencia de datos
agrupados con clases de amplitud 10.

c. Calcula la media a partir de la tabla de
datos agrupados.

d. ¢Coinciden los resultados de calcular la
media por ambos métodos? 2Por qué?

e. Calcula la mediana y la moda a partir
de los datos iniciales y a partir de la
tabla de datos agrupados. Discute los
resultados con tus compaferos.

10. Lo docente de matemdticas evalud
5 actividades en el tercer periodo a
grado séptimo. Las calificaciones de sus
estudiantes fueron las siguientes:

11. i i A :
‘ Nota | Nota | Nota | Nota | Nota Explica con ejemplos a un compafiero(a)
Estudiante , .
1 2 3 4 5 a. Cémo hallar la media.
Camila | 95 | 76 | 85 | 100 | 86 b. Cémo EO::GF :0 mejic'”o-
Julidn 100 | 88 | 90 | 100 | 20 c. Cémo hallar la moda.
Andrés 84 75 | 100 | 90 50 12.En una ciudad de la costa se registran las
Ana Maria 20 80 76 78 65 siguientes temperaturas en una semana:
Josué 80 90 80 90 72 29 °C, 28°C, 29°C, 27,4°C, 26,5°C, 29 °C
Carlos 72 | 25 | 40 | 100 | 85 y 27 °C.
Enrique 65 50 62 60 90 a. Calcula la media
Juliana 100 | 65 40 95 55 b. Calcula la mediana.
Sofia 93 78 100 30 20 C. Colculo IO modo'
Juanita 75 80 97 95 20 13.En | bl | of dari
Neéstor 45 % a4 0 2 . En o.’ro a se muestra e ee/c’ro secun. ario
, que tiene una vacuna después de aplicarla
Mario 64 97 20 75 45 .o
. a un grupo de nifos. Para ello, se foma la
Carolina 100 | 8 % | 100 | 8 temperatura a 16 nifios. En tu cuaderno, halla
Lucia % 60 74 | 100 | 70 la media, la mediana y la moda de los datos.
Carmen 82 45 80 96 80
Stella 90 61 94 84 90 Temperatura (°C) Numero de nifios
Diana 50 | 85 | 100 | 30 | 100 36.5 6
Anibal 20 60 94 40 100 37 4
José 35 75 30 65 20 375 3
L 100 73 40 90 50
aura 38 2
Juan 95 60 80 70 20
. 38.5 1
Martin 90 90 95 84 40

O

Plantea preguntas para realizar estudios estadisticos en los que representa informacién mediante histogramas,
m poligonos de frecuencia, grdficos de linea entre otros; identifica variaciones, relaciones o tendencias para dar
respuesta a las preguntas planteadas.
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o

(E.E.F)

Poder adquisitivo, consumo y calidad de vida

Aprendo

El préstamo: debe ir avalado por un documento que lo soporte, como lo es el contrato de préstamo,
el cual regula un acuerdo por el que se presta un objeto o dinero.

El subsidio: corresponde a una ayuda econémica financiada por un organismo oficial para un
determinado fin.

Ejemplo

Entendemos que para los bancos es fundamental hacer andlisis de cudnto se va a prestar de acuerdo
con los ingresos y gastos que se tienen, cuanto mayores ingresos haya, mayor va a ser el monto
del préstamo.

Veamos un ejemplo:

Juan tiene unos ingresos mensuales aproximados Ana reporta unos ingresos mensuales aproximados
de Q2,200.00 y quiere hacer un préstamo, el cualle | de Q3,300.00, y para su préstamo le fue aprobado
aprueban por un total de Q80,300.00. Q120,450.00.

Nota: Para este banco, el préstamo puede ser 36.5 veces del total de ingresos mensuales.
De acuerdo con la anterior informacién, éexiste una relacién entre los ingresos de Ana 'y Juan, y
el cupo de endeudamiento del crédito?

Resuelvo

A diferencia de los préstamos, los subsidios estdn categorizados por que a mayores ingresos salariales,
menores van a ser los subsidios. Veamos un ejemplo del subsidio familiar (2016).

Desde Hasta Valor subsidio
$0 $1,103,128 $ 20,683,650
$1,103,129 $1,378,910 $17,236,375
$2,378911 $2 068 365 $ 13,789,100
$ 2,068,366 $2,757,820 $ 8,273,460

Practico y aplico
1. Consulta cudles son al menos dos subsidios que ha habido en los Gltimos afios en Guatemala.

2. 2En qué se diferencian los subsidios de Guatemala con respecto al subsidio familiar en
Colombia?

3. Si tuvieras un sueldo de Q2,000.00 y te prestaran 42 veces tu sueldo, 2de qué manera
pagarias el préstamo?




. -«[a.
-E Evaluacion tipo Saber
)

® Comunicacion o
1.

¢Qué parte del libro representa el
13.1 % del mismo?

A. Capitulo 5.

B. Matemdticas.
C. Sociales.

D. Conoce tu libro.

El bloque de matemdticas representa

A. la quinta parte del libro.
B. el 28 % del libro.

C. el 23.8 % del libro.

D. el 24 % del libro.

El Sr. Pefia pide un préstamo por
Q22,000.00 a una entidad bancaria
y paga un valor mensual de Q427.00
durante 6 afos. El valor aproximado de
la tasa de interés anual que pagaré el Sr.
Pefa es

A.6.6%
B. 5.5%
C.102%
D.83%

El corazén de una persona adulta late 72
veces por minuto. A ese ritmo, 2cudl es
el fiempo minimo necesario para que el
corazén de una persona adulta lata 5,400
veces?

A. 70 minutos.
B. Una hora y media.
C. 80 minutos.
D. 1.25 horas.

Maria compré con 35 % de descuento.
¢A cudnto equivale este porcentaje de
descuento?

20 35
A. 7 C B
3 7
B. 5 D. 50

® Razonamiento N

6. ¢Con este molde se puede armar esta
caja?

A. Si, porque la caja tiene seis caras
y el molde también.

B. No, porque el molde es mds
grande que la caja.

C. Si, porque los dos trapecios son
las bases del sélido.

D. No, porque no coinciden los
tamanos de las lineas al pegarlas.

7. ¢Cudl de las siguientes afirmaciones
es correcta?

A. El cono es un sélido mixto.

B. La esfera es un sélido mixto.

C. Elicosaedro es un sélido redondo.

D. El cubo y la esfera son sélidos
platénicos.

@ Solucion de problemas ——

8. La electroafinidad es la cantidad de
energia que se desprende cuando un
4dtomo neutro gaseoso gana un elec-
trén. En la tabla aparecen los valores
de electroafinidad de algunos ele-
mentos.




Elemento Simbolo Electroafinidad
Flor F -4
Cloro Cl -3.75
Bromo Br —3.52
Oxigeno 0 -1.42
Azufre S -2.8
Mercurio Hg -1.8
Cobre Cu -1.2

* Ordena los elementos de mayor a menor
electroafinidad.

* La diferencia entre el elemento de mayor
electroafinidad y el de menor electroafinidad
se calcula:

A 12— (a0 C. 41-(-12)
B. -12x(-42) D. —1.2+(-4.1)

9. Inventa un problema para cada una de las
operaciones propuestas y resuélvelo.

C.-248x5
D. (12.2 -48.20) = 30

A. 12,500+ 25
B. (43 x4)+12

10. Para realizar un trabajo, 12 operarios
emplean 70 dias. ¢En cudntos dias lo
realizaran 4 operarios?

11. Cuatro grifos tardan 11 horas en llenar un
depésito de 120 m®. 2Cudnto tardaran 6 grifos
iguales en llenar un depésito de 220 m®*2

12. En una empresa de 1,680 operarios, el 80 %
han terminado todas sus labores. ¢Cudntos
operarios no la terminaron?

13. Una moto recorre 186 km en 80 minutos.
¢Cudl fue la velocidad media? 2Cudnto
tardard en recorrer 279 km a la misma
velocidad?
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14. El precio de un pantalén es Q128.00.
En época de rebajas su precio es
Q116.00. El vendedor asegura
que tiene el 15 % de descuento.
Compruébalo.

15. Julidn compré con el 24 % de descuento.
Escribe este porcentaje como fraccién
y como decimal.

Responde las preguntas 16 a 19, usando
la siguiente informacion.

La siguiente tabla muestra el tiempo que
tardan unos estudiantes en desplazarse de
su casa al colegio.

Tiempo (minutos) | N.°de estudiantes
[10-15) 3
[15-20) 6
[20-25) 4
[25-30) 7

16. La cantidad de estudiantes encuestados
corresponde a

A.25
B. 13

C. 20
D. 40

17. El intervalo que obtuvo la mayor
frecuencia es

A. [25-30]
B. [15-20) y [25-30)
C. [10-15)
D. [25-30)

18. La media corresponde a

A.21.25 C. 425
B. 5 D. 7

19. La mediana corresponde a

A.225
B.5

C. [20-25)
D. 27.5



Unidad

Construyo igualdades y desigualdades
numMéricas como representacion de
relaciones entre distintos datos.

Describo e interpreto variaciones
representadas en graficos.
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Ecuaciones y funciones
Plano cartesiano
Medidas de dispersion

-~ e - - -

Describo la manera como parecen
distribuirse los distintos datos de un
conjunto de ellos y la comparo con la
manera como se distribuyen en otros
conjuntos de datos.

Aplico ecuaciones de primer grado en
la resolucion de problemas.




Componente: Numérico variacional

Ecuaciones aritméticas

Una ecuaciéon o expresion aritmética es una igualdad entre ndmeros que se relacionan
entre si, por medio de las operaciones de adicién, sustraccién, multiplicacién y divisién.

Las ecuaciones aritméticas también son conocidas como polinomios aritméticos.

. Ejemplos con nUmeros enteros

a.[(-6)+2]+5=-6+[2+5] b. 3x(5-4)=(3x5)-(3x4) €.28+7=315+9
[-4]+5=—6+7] 35=35
-1 3x1=15-12
- 3=3
d.[(-5)x2]x4=-5x[2x4] e.=2x(3+4)=(-2x3)+(-2x4) f. —628+908 + 2 = (443 - 965) + 3
-10x4=-5x%x8 —628 + 454 = -522 + 3
40 = —40 “2x7=-6+(-8) 174 - ~174
~14=-14
g. [(454 — 1,096) x (58 — 65) + 2] — 3 = [(15,098 — 3,377) x 2 —987] = 5
[-642 x (=7) +2] =3 =[(11,721 x 2 ) — 987] = 5
[4,492 + 2] — 3 =[23,442 — 987] + 5
4,494 — 3 =22455 + 5
|
4,491 = 4,491
I Ejemplos con nUmeros racionales
6 3 8 9 9% 23 1 27
A a2, 2,20 b. 24> + 2 Zx2 = 2222 2
3 6 4 5 10 3 2 4 2 3 3
w:lz 15 |8 18 25 1| 27
12 — o= x|
10 |3 2 2 3] 3
144
ST §+l_§ %5
2 6 6 3
12=12
3 19 25-54
2 3 6
29 29
L P H
6 6 H
Desempeno: Construyo igualdades y desigualdades numéricas como representacion de relaciones entre distintos
datos.
! N
04/09/2023 11:41:51 ‘
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Apllco mis conocimientos 4. Escribe una expresiéon aritmética que haga

verdaderas las siguientes igualdades:

Comunicacion

1. Desarrolla los siguientes polinomios arit-
méticos en tu cuaderno: Lo PR RRS =98 - (36 + 74) x (106 -
a. (=27 +13)x (5-8) + [6 + (-2)] = 97) + 3

9
b. [48 — (32 x5) = 4] = (-2) = b. [4—5—81]><(32—19)+(—2) L

€. (=1,265) + (—459) X 12 = oo

c. (=31) + (15 -46) + [(=20) = (-10)] = d 3 8
o = — 1 —
16 9
12 3 9 . 6 3 L LLLT R T T SO PO PP PP OPOPOPDPOPOI -4, g
15 3 1] [6 7] f 35X o
e [—242x |22 24
8§ 9 2 2 13
¢ i_ﬁ] 3 [E;E]_ Razonamiento
15 4) 2 (6 8 5. En tu cuaderno, reescribe el siguiente

polinomio aritmético utilizando paréntesis,
de tres maneras diferentes. Luego, escribe
una conclusién al respecto.

2. Escribe en tu cuaderno la ecuacién arit-
mética que representa cada situacién:

a. La altura de Fernanda més 15 cm es
igual a la altura de Laura més 8 cm.
Fernanda mide 1.65 cm y Laura 1.72 cm.

b. Para hacer una torta, Teresa usa 450
gramos de harina, 360 gramos de fruta
y la mitad de los gramos de fruta en
aztcar. El total de gramos utilizados en

(=309) + 248 x 356 — 781 =+ 17 -3 + 17

6. Desarrolla  las  siguientes  expresiones
aritméticas y escribe V si cumplen con ser
una ecuacién aritmética o F si no lo cumplen.
Justifica cada respuesta en el cuaderno.

lo torta es 990 gramos. a.59+37-8=8x11
c. En lo que va del ano, Camilo ha leido 1 5
en total 15 libros: 3 de historia, 7 de b.(45+9)-3= g+§

ciencia ficcién, 2 novelas y 3 de terror.

d. Un cuarto de 28 mds un quinto de 40
es lo mismo que dos novenos de 27 d. [g E]_ﬂ_i
mds un séptimo de 63. 9 7)) 9 56

e. 27+8+(~7) = (70-135) = 5

c. 15x4=-75+135

O]

3. Une con una linea las expresiones que
son equivalentes, es decir, que conforman

DA Solucién de problemas
una ecuacion aritmeética.

7. En tu cuaderno, escribe la ecuacién que

% §+§_E & [§_E]_i representa la situacién y encuentra la
6 2 2 5 12) 107 solucién: Juan tiene el doble de la edad
s 46 x3—22 s 115-97 de Daniel. Felipe tiene 2 afos menos que
Daniel y Juan tiene 9 afios més que Felipe.
1 3 6 5 3 .
e 222y o [(-8)+20] = = 2Cué Aos ti 2
3725 1% [(=8) +20] + & a. ¢Cudntos afios tiene cada uno

O

Plantea y resuelve ecuaciones, las describe verbalmente y representa situaciones de variacién de manera numérica, simbé-
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Componente: Numérico-variacional

Lenguaje algebraico

El lenguaje comin es el sistema de signos (letras, palabras) que utilizas para comunicarte oralmente
o por escrito.

El lenguaje algebraico posibilita reescribir afirmaciones propuestas en lenguaje comin a un
sistema de signos matematicos, que permite desarrollar célculos o procedimientos para encontrar
valores desconocidos mediante las relaciones de los valores conocidos.

Dentro del conjunto de simbolos que utiliza el lenguaje algebraico se tienen: nGmeros para datos
conocidos, signos de operaciones, signos de agrupacién como paréntesis y llaves, letras mindsculas
para representar datos desconocidos, entre ofros.

o E jemp JOS oA .
- Lenguaje comun Lenguaje algebraico -
El triple de un nimero 3a
El doble de un ntumero que fué disminuido en ocho 2 x (m—8)
La diferencia entre el cuadrado de un numero y s
n XT =X u
su cubo

Una ecuacién es una igualdad entre expresiones algebraicas que relaciona datos conocidos con
datos desconocidos, denominados variables. Las variables se representan con letras.

Una ecuacién estd compuesta por:
Miembros: cada una de las expresiones que aparecen a ambos lados del signo igual.

Términos: expresiones que estdn relacionadas por medio de la adicién y sustraccién, es decir los
sumandos de los miembros.

Variables o incégnitas: datos desconocidos que se representan por medio de letras.
Coeficiente: nUmero que se relaciona con la variable por medio de la multiplicacién o divisién.

Solucién: valor o valores de la incégnita que hacen verdadera la relaciéon de igualdad.

Ecuacion que
Afirmacion en lenguaje comtn 1
genera
Dos ntimeros cuya diferencia es igual a tres. x—y=3
La suma del doble de un nimero y el triple de otro nimero es igual a seis. 2x+3y=06
—18 es el cociente entre dos nimeros. —=-18
. : . : x+3y
La mitad de la suma de un numero y el triple de otro nimero es —268. —==-268
La suma de un numero impary de un nimero par
oumpary P (2x+1) + (29) =37
es igual a 37.

Desempeiio: Resuelvo y formulo problemas utilizando propiedades bdsicas de la teoria de nimeros, como las de la
igualdad, las de las distintas formas de la desigualdad y las de la adicién, sustraccién, multiplicacién,
divisién y potenciacién.
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Aplico mis conocimientos

Comunicaciéon y razonamiento
1. Entu cuaderno, escribe las siguientes ecuaciones en lenguaje comdn:

a. x+y=15 c. 3m —9n = —47 e.s=3t
b. 3yt 320 d.2, w=o f.x=54-2
507 501 2" Y

2. Completa la siguiente tabla identificando los elementos de cada ecuacién.

Ecuacion Miembros Términos Variables Coeficientes

3x—56=2y+5

%4—11:124141

45 -8py -21r

%k—13:h+2

Ecuacion general:
ax+by+c=0

3. Escribe en lenguaje algebraico las siguientes afirmaciones:

El doble de un nUmero, menos su tercera parte, es 5.

Dentro de 9 afos, Juan tendrd la edad de Ana hoy.

La edad de Fernando es el doble de la de su hijo menos 5 afos.
El perimetro de un rectdngulo es 354.

El perimetro de un tridngulo equilétero es 54.

La diferencia entre el doble de dos nimeros es —94.

+o Qo0 o0

Solucién de problemas
4. Lee con atencién la siguiente situacién, luego resuelve en tu cuaderno.

Ana corrié 3 metros més que Beatriz, quien corrié 8 metros menos que Camilo. En total, los tres
corrieron 78 metros en su entrenamiento de hoy.

a. Plantea dos ecuaciones:
* Una que represente algebraicamente la situacion utilizando tres variables: a, by c.
* Ofra que interprete algebraicamente la situacion utilizando solo dos variables: b y ¢ para

representar la cantidad de metros recorridos por Ana, en funcién de los metros que recorre
Beatriz.

Plantea y resuelve ecuaciones, las describe verbalmente y representa situaciones de variacién de manera numérica,

simbdlica o grdfica.
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Componente: Numérico-variacional

Solucién de ecuaciones algebraicas con una y dos incégnitas

Ecuaciones con una incognita

La solucién o soluciones de una ecuacién son todos aquellos valores que hacen verdadera la rel-
acién de igualdad.

300=bLb1+2b1+2b Ecuacion de partida.

300=6b Sumando términos semejantes.

300 6h Dividiendo a ambos lados de la igualdad entre 6.
6 6

50=54 Desarrollando las divisiones.

............ Elemplo
& Para la ecuacién 5x-2=6-3x la solucién es Por ofro lado, puedes comprobar que ofros 4
x=1 porque sustituyendo el valor de x por 1 valores de x no son solucién de la ecuacioén,

obtienes: por ejemplo, x=-3 :
5(1)—2=6-3(1) 5(—3)—2=6—3(—3)
5-2-6-3 15-2=6+9
| | |
3-3 _17 = 15

Ecuaciones con dos incognitas

La solucién de una ecuacién con dos variables es el conjunto de puntos (x, y) que hacen verdadera
lo ecuacién.

« Para hallar la solucién a la ecuacién 4x—3y=24 puedes despejar una variable y darle valor a &
la segunda, asf:

4x—3y =24 Ecuacion original.

[4x—4x]—3y=24—4x Sumando a ambos lados de la igualdad el opuesto de

4x.
—3y=24—4x Desarrollando la adicion (sustraccion).
-3y  24—4x Dividiendo entre —3 para que la variable y quede
-3 - -3 positiva.

24 A4x Realizando la operacion
y=——7=+t—_

3 3

. o8 t8rminos.
. _ ﬂ_ 8 Reorganizando los términos .
3

Desempeiio: Resuelvo y formulo problemas utilizando propiedades bdsicas de la teoria de nimeros, como las de la
igualdad, las de las distintas formas de la desigualdad y las de la adicién, sustraccién, multiplicacién,
divisién y potenciacién.
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300=2x+2y Ecuacion original. m

300 2x = (2x—2x)+ 2y Sumando el opuesto de 2x a ambos lados de
la igualdad.
300—2x =2y Desarrollando las operaciones necesarias
para simplificar.
300—2x 2y Dividiendo entre 2 ambos lados de la
5 9 igualdad.
150—x =y Desarrollando las operaciones necesarias
para simplificar.
Base (x) | Reemplazando valores en la ecuacion 150 - x =y
" 150 — 20 = y
X =
130 =
Puedes elegir = 35y_
diferentes valores de x x=35 11_5 -
para encontrar y: =
120 150 — 120 = y
X=
30=y
150 150 — 130 = y
L x= 20 = y u
Aplico mis conocimientos
Comunicacién
1. Completa la tabla despejando cada variable.
Ecuaciéon Despejax | Despejay
y+4x—-8=4
3x—5y4+9=0

60x—20y =30y —10x

2. Completa la tabla con base en la siguiente informacién: Felipe estd calculando las medidas
de los lados de un rectdngulo con drea 150 cm?.

Reemplazando valores en la . . ,
Base (x) P ., Altura (y) Dimensiones del rectingulo
ecuacion 150 + x =y
150+10=y
x=10 y=15 Base: 10 cm y Altura: 15 cm
15=y
x=15

lo)
Utiliza diferentes relaciones, operaciones y representaciones en los nimeros racionales para argumentar y solucionar pro-

blemas en los que aparecen cantidades desconocidas.
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Componente: Numérico-variacional

150+30 =y

o2l
I
<

Altura: 50 cm y Base: 3 cm

3. Entu cuaderno, escribe una conclusién sobre los resultados obtenidos en la primera y Gltima filas.

Razonamiento 7. Un buceador inicié su regreso al bote a
partir de 120 pies bajo el nivel del mar.

4. Relaciona cada ecuacion con una de sus : , .
< ¢ cuacion ¢ Unos minutos después estaba a 40 pies

soluciones. bajo el nivel del mar. 2Cudntos pies habia
0. 3x+5y=0 (=3,5) ascendido el buceador?
b. 2m—3n+1=0 (7,—45) 8. Dora coleccioné 16 estampillas, su amiga
Lt 2y 8—0 5,3) Lina le dio algunas mds y ahora tiene 35.
. lxtly—s= (=5, ¢Cudntas estampillas le dio Lina2
7
d 4x—6y+2=0 33
9. Jorge dice que para resolver la ecuacién
e. 5x+3y=0 (1,1) 3« m = -27 debe dividir a cada lado de la
5. En cada caso, selecciona las parejas orde- ecuacion entre 3 y Mariana dice que hay
nadas (x, y) que son soluciones de la ecua- que multiplicar a cada lado por 1. 2Quién
ciéon dada. Justifica cada respuesta en el ) | 2 Justif 3
cuaderno. tiene la razédne Justitica tu respuesta.
a. Algunas soluciones de la ecuacion 10. Rosa trota en la caminadora del gimnasio.

8x+3y—5=0 son: Ella troté a una velocidad de 3 kilémetros por

(=5,15) “ (-8,23) o (1,24) horg, gcudnto tiempo usé la caminadora si
al final el kilometraje estaba en 11.2 km?

g

o
o

o,
o

5 5
[5,0] * (1= [0'3] 11. Escribe en tu cuaderno una situacién de tu
vida diaria que puedas representar con una
ecuacién de una o dos variables, y escribe
la o las ecuaciones.

b. Algunas soluciones de la ecuacién
5y+10x+25=0 son:

1
@ (=1,-3) R [5,—6] + (4,—13)
12. Inventa un problema para cada una de las

= (7,48) s (3-11) [_E OJ siguientes ecuaciones y resuélvelas:
Solucién de problemas E ’2” (12)2; 23
En tu cuaderno, resuelve cada uno de los ’ .Y;_ 195
siguientes problemas planteando una ecuacién: ; m + (5) =
6. En el primer dia del torneo el puntaje de -oee=-15

Carlos fue de -3 puntos. El del segundo dia e.n-8=-14

fue sumado al del primer dia y el tofal fue -9 f.4+16+b=13

puntos. 2Cudl fue el puntaje del segundo dia? g.x+(8) =-36

Desemperio: Resuelvo y formulo problemas utilizando propiedades bdsicas de la teoria de nimeros, como las de la
igualdad, las de las distintas formas de la desigualdad y las de la adicién, sustraccién, multiplicacién, divi-
sién y potenciacion.
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Ecuaciones e inecuaciones aritméticas con decimales

Las tablas de valores nos permiten graficar ecuaciones dando diferentes valores a las variables. Para
ello, hacemos uso de la siguiente ecuacién:

y=ax+b Ecuacién de la recta

Luego, construimos una tabla de valores, donde podemos hallar el valor de la variable y, dando
valor a la variable .

............ Elemplo
i Al despejar la variable y de la ecuacién dada, obtenemos: i
9x—3y+540=0 Ecuacion dada.
9x—3y+3y+540=0+3y Adicionandoaamboslados delaigualdad del
término 3y.
9x +540=3y Simplificando operaciones.
9x+540 3y Dividiendo a ambos lados de la igualdad en-
3 3 tre 3.
3x+180=y Simplificando operaciones.
Teniendo esta ecuacién, puedes construir la tabla de valores que te permita graficar la relacién
entre las variables.
Construye la tabla de valores y ubica los puntos (x, y) en un plano cartesiano, ast:
x | y=3x+180 Punto (x, )
PN | ) | |
y=3(1)+180 Y I R
1 (1,183) I T
y=183 I A .
—3(2)+180 I
s 7 2 (2, 186) L yr3x+180
y=186 §§§§§§§§§§§§§§§§§5555555555555?555::;EEEEﬂ}E::EE'EEEEEE?EEEE§§§§§§§§§§§
y=3(3)+180 o
3 (3,189) I R
y=189 I —
y=3(4)+180 B
4 (4, 192) P i ; 1 ; I
y=192 ¢ 1 »
v | ] \ :
y=3(5)-+180
. 5 (5,195) De esta forma, se puede representar la .
y=195 ecuacion y=3x+180.
O

Representa en el plano cartesiano la variacion de magnitudes (Greas y perimetro) y con base en la variacién explica el

comportamiento de situaciones y fenémenos de la vida diaria.
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Componente: Numérico-variacional

Recta horizontal

La ecuacién y=n genera graficamente una recta horizontal paralela

al eje de las abscisas (eje x),
no importa el valor que tome la variable x.

e Eiemplo ..................................................................................................................................................................................................... .
. H
y=239 y=14 y=53

A, N 4+
y=39 y=14 Y=53
10 5 1
x x I
—— y | > 4o g
. v v b ]
Recta vertical
La ecuaciéon x =k genera gréficamente una recta vertical paralela al eje de las ordenadas, el eje y,
no importa el valor que tome la variable y, pues no estd presente en la ecuacién.

................ Elemplo
&« Completa la tabla con la ecuacién que corresponde a cada grdfica. .
Ecuacion ... Ecuacion ... Ecuacion ...

Py N
t ¥
Aky . yAL m
! 1
1 4 N |4 >
¢ = 0 " 0 »
o 1
v
v
v
Solucién:
* Todos los puntos de la recta r estén a 5 unidades del eje y, entonces la ecuacién es x = 5.
* El punto de coordenadas (1,3) hace parte de la recta m, de modo que la ecuacién es x = 1.
* La recta t estd 4 unidades a la izquierda, asi que su ecuacién es x = —4. ;
O
Desempenio: Represento y relaciono patrones numéricos con tablas y reglas verbales.
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Aplico mis conocimientos

Comunicacién

1. Entu cuaderno, construye, a partir de la gréfica de la ecuacion, la tabla de valores correspondiente.

a.

V'S
(=]

VN

>

C.

=l 4

v

v

PN

e

2. Entu cuaderno, realiza las grdficas de las siguientes ecuaciones:

a. 3x+5y=0

Razonamiento

h.—2x+y=3

c. 3x=9

d.16y=8

3. Relaciona con una linea de diferente color cada ecuacién con su gréfica. Justifica cada eleccién

en el cuaderno.

x+y—2=0

x—y—2=0

x+y+2=0

P S

A 4

V' N

\ 4

P S

A 4o

Representa en el plano cartesiano la variacion de magnitudes (Greas y perimetro) y con base en la variacién explica el
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Componente: Numérico-variacional

Sucesiones

n - ésimo término de una sucesion
Una sucesién es un conjunto de ndmeros ordenados, determinados por un criterio.
En términos generales, se representa una sucesién de la forma:

B O R A S N S

Donde a, es el primer término de la sucesién y a, es el n — ésimo término y el general; ademads, es
el patrén o criterio que permite hallar cualquier término de dicha sucesién.

Nu‘mero de ) ) 3 A s ¢
pisos (1)
a,=81)+5 | a,=82)+5 | a,=83)+5 | a,=84)+5 | a,=8(5)+5 | a, =8(6)+5
4, =8n+5 a, =13 a, =21 a,=29 a, =37 a, =45 a, =53
Sucesion 13, 21,29, 37,45, 53...

Sucesion de pares e impares
La sucesién de los nimeros pares se puede describir como:

P,=2n dondemn e Z
Y la sucesién de los nimeros impares como:

I,=2n—1 donde n € Z
s Eiemplo .............................................................................................................................................................................................. .
¢ Una entfrega se hace en cantidades pares empezando en 2, la sucesién tiene la forma: '

2,4,6,8,10,12, 14, 16, 18...
Si se hiciera en cantidades impares, los términos de la sucesién serfan:
1,3,5,7,9,11, 13, 15, 17, 19...

NUmeros poligonales

Los nGmeros poligonales son aquellos nimeros enteros generados por el nGmero de puntos necesarios
para construir una figura especifica, dispuestos a una distancia equidistante entre si.

Figura geométrica

(triangulo) Q QQQ Q Q Q Q Q Q Q
| @@ (00 000 000000000

puntos (niumero 1 3 6 10 15
triangular)

Sucesion 1, =1 1,=3 T,=6 7,=10 T.=15

Desempeiio: Predigo patrones de variacién en una secuencia numérica, geométrica o grdfica.
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Los nmeros de esta sucesién se llaman los nomeros triangulares. La férmula de la sucesion es:
n(n+1)

n

Cuando se plantean otras figuras geométricas, obtienes otfras sucesiones interesantes, como la de los

numeros cuadrados. Estos son generados por la cantidad de puntos necesarios para formar, como
lo indica su nombre, cuadrados.

EEEEN

Figura D D D D D
geométrica D D D D D
(cuadrado) D D D D D
EEEEN

Cantidad
de puntos
(nimero
cuadrado)

Sucesién ¢ =1 C,=4 C,=9 C,=16 C,=25

La férmula de esta sucesion es C, =#n".

Hay muchas propiedades interesantes respecto a estas sucesiones. Por ejemplo:

* La suma de dos nUmeros triangulares consecutivos da como resultado un nGmero cuadrado.

* La resta de dos nUmeros cuadrados consecutivos da como resultado un ndmero impar.

Observa ahora las sucesiones de los nGmeros pentagonales.

; Rt Cantidad de
Figura geométrica ) »
(pentégono) puntos (niimero | Sucesién

pentagonal) ; -

¢ 1 P =1
22 P =22

5 p=5
35 P,=35

O

Utiliza diferentes relaciones, operaciones y representaciones en los nimeros racionales para argumentar y solucionar pro-
blemas en los que aparecen cantidades desconocidas.
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Componente: Numérico-variacional

28 Recuera ..
cuerd ..

Leonardo de Pisa, conocido como“hijo de Bonaccio”o“Fibonacci’, fue un matemdtico
italiano famoso por haber divulgado en Europa el sistema de numeracion
indoardbigo que utilizamos actualmente. Su padre, Guglielmo (Guillermo), era
un mercader en Bugpia, en el norte de Africa, y de nifio Leonardo viajo allf para
ayudarlo. En 1202 publicd uno de sus més reconocidos libros titulado “Liber abac”
en el que incluye métodos y problemas algebraicos.

Aplico mis conocimientos
e. Mes el n — ésimo término de

. ., 6

Comunicacion la sucesién 1, 5, 14, 30, 65, 81... | |
1. Halla los primeros cinco términos de las

siguientes sucesiones: 4. Comprueba que el término general de

la sucesion: -1, 1, -1,1, -1,1, —1,... es

a. 2n+8 €. 2n+2 4 =(—1)

b. 511 f. 3n+1 !

C. n-3 g.2n+38 5. Encuentra el término general de la sucesién:

d. 8+4# h.kn=n-3
2. Escribe la férmula de las siguientes 1,-2,3,-4,5 -6,...

sucesiones.

a.-3,-1,1,3,5,7,9, ... 6. Clasifica los siguientes nimeros figurados

en triangulares, cuadrados, pentagonales o

b. 11, 14, 17, 20, 23, 26... JC
hexagonales. Justifica cada respuesta.

c. 2,5,10, 17,26, 37, 50...
d. 6,8,10, 12, 14, 16, 18, 20... . 16
e. 3,69 12, 15,18, 21...

b. 12
f. 7,14, 21,28, 35,42, 49...
Razonamiento
3. Responde (V) si las siguientes afirmaciones
son verdaderas o (F) si son falsas. Justifica
cada respuesta.
a. El vigésimo tercer nimero par es 64. D ) ) )
d.
b. El décimo tercer nGmero impar es 25. D
c. El quinto término de la sucesién
16n+3n+2 es 97. D
d. El n — ésimo término de la sucesién 1, 3,
6,10, 15, 21, 28... es 111 [] e. 45
2 f. 10

‘o)
Desemperio: Utiliza diferentes relaciones, operaciones y representaciones en los nimeros racionales para argumentar y

solucionar problemas en los que aparecen cantidades desconocidas.
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Solucién de problemas

7. Completa la siguiente tabla y responde las

preguntas.
Figura Cantidad de cubos | Secuencia
en la torre
@ 1 R =1
% 4 R, =4
5
&
R, =

. ¢Cudntos cubos se anfaden a la primera

torre para construir la segunda torre?

. ¢Cudntos cubos se afiaden a la segunda

torre para construir la tercera torre?

. ¢Cudntos cubos se afaden a la tercera

torre para construir la cuarta torre?

. Construye la sucesiéon hasta R,.
. 8. Valentina estéd dibujando  tridn-

gulos cada vez mds grandes. Encuentra
la sucesion C, que indica cudntos tridn-
gulos pequefios hay en un tridngulo de
grande.

9. Juan José estd hallando los n — ésimos
términos de algunas sucesiones. Ayudale
a completar los espacios para generar el
patrén de cada una.

1
a. 17_7
2

b.

n

e €l término 1 — ésimo es: —. D

[

1
e el término 1 — ésimo es:

[

10. Manuela estd armando cuadrados con pa-
lillos. Construye una sucesién P, indicando
cudntos palillos necesita para armar cada

cuadrado.
Figura Cantidad de Secuencia
palillos necesarios
I - I 4‘ Pl = 4
1 12 P,=12
117
Iz 24 P,=24
ZIZ1
1Z1Z0C)
P, =
P =
P =

Figura Cantidad de Secuencia
triangulos
é 1 C=1
g; 4 C,=4
% 9 C,=9
C,=
C.=

11. Felipe estd construyendo torres con algunos
cubos, como muestra la secuencia de figuras.
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Componente: Numérico-variacional

Igualdades y ecuaciones algebraicas

Igualdades

Una igualdad es un enunciado matemdtico que utiliza el signo = para indicar que dos expresiones
representan un mismo concepto matemdtico.

............ Elemplo
Al tener en cuenta que =51b =21b E: 41b vy :
O [ ]
VAN |
La igualdad que se presenta en la balanza es 54+ 5+2=3x4, es decir que 12=12 .

Las igualdades cumplen las siguientes propiedades de uniformidad:

1. Sialos dos miembros de una igualdad se les adiciona o sustrae un mismo nUmero, se obtiene
una nueva igualdad.

2. Silos dos miembros de una igualdad se multiplican o dividen por un mismo ndmero (distinto de
cero), se obtiene otra igualdad.

o Eiemplo ................................................................................................................................................................................................... ;
* Verifica que al multiplicar 3 a cada lado de la igualdad (2345—4)=(15+19—10), se -
4
obtienen dos valores iguales.
3234 5- 4)=>(15419-10)
4 4
3 3
—(24)=—(24
4( )=—(24)
7 _72
4 4
L] 18=18 m

Desemperio: Plantea y resuelve ecuaciones, las describe verbalmente y representa situaciones devariacién de manera
numérica, simbdlica o grdfica.
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Ecuaciones
Para resolver una ecuacién aplicas las propiedades de uniformidad de las igualdades:

Sia=b,entoncesa+c=b+c
Sia=b,entoncesa—c=b-c
Sia=b,entoncesaxc=bxc

Sia=b,entoncesa +c=b-+c endonde ¢ # 0

s Halla la altura del trigngulo si se conocen el drea y la base. .

A= 18 cm?

b=5cm
Paso 1. Reemplazas los datos conocidos en la férmula del drea del trigngulo.

Sh_
2

18

Paso 2. Multiplicas en ambos lados de la igualdad por 2 para eliminar el denominador.

/(;aj;f —18(2)

5h=36
Paso 3. Despejas la x, para ello divides en ambos lados de la igualdad entre 5y
resuelves:
sh 36
=5
h=7.2

Paso 4. Por Gltimo, verificas la solucién reemplazando el valor encontrado en la

ecuacién inicial:
. NEE

=18 e
326 El drea del tridngulo se halla con
—=18 _b:
2 laformula A = —
18=18

La altura del tridngulo mide 7.2 cm.

Construyo igualdades y desigualdades numéricas como representacion de relaciones entre distintos datos.
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Componente: Numérico-variacional

Aplico mis conocimientos Razonamiento

Comunicacién 2. Escribe falso (F) o verdadero (V) segin
1. Resuelve cada ecuacién en el cuaderno. corresponda. Justifica tu respuesta en el
a. —5x=15 e. 10m—13=12 cuaderno. 6
a. Si —5x =6, enfonces x =—
b. 2—3=3u+5 f. 5, 5
6 b. Si x+5=3 enfonces x+5—5=3—5
c. 7x—3=2 g. l96—8=2
2 c. Si x=—8 enfonces 8§=—x
d L5 9 h. 24y+18=32
3 d. Si 2x=10entonces x=10—2

3. Determina si el valor dado es una solucién de la ecuacién:

o4 2
Ecuacion |a. 4dx+7=-3 |b.1-3=x-9 |c.2x+8 =30 d Zx=—92
7
Soluciéon |x=-2 x=-2 x=-2 x=-2
4. Carolina resolvié una ecuacién paso a automovil durante un dia y su cuenta llega
paso. Determina si la ecuacién se resolvié a Q780.00, écudntos kilémetros recorrié?
de manera correcta. Si no fue asi, indica
cudl fue el error y corrigelo. 6. En un curso de 32 estudiantes hay 13 nifos

y el resto son nifias, ¢cudl es la cantidad de

312—45+3 x =216 nifias que hay en el curso?

Paso 1. Resuelvo la resta:
7. El doble de un niUmero menos 15 es igual a

26743 x=216 7, écudl es el nUmero?

8. El drea de un rectdngulo es 432 cm?. Si se

Paso 2. Resuelvo la suma: : S _
sabe que la base mide 24 ¢cm, 2cuénto mide

2704 x—216 la altura del rectdngulo?
Paso 3. Despejo la x, para ello resto 270 a
ambos lados de la igualdad y resuelvo: A =432 cm?
270—-2704 x=216—270
0+ x=-54
x=—54 : Zhem :

9. En un instituto de lenguas, 84 estudiantes

Solucién de problemas asisten a clases de inglés, 25 a clases de

5. Una empresa que alquila automéviles cobra mandarin y los demés a clases de francés.
Q300.00 por dia y adicionalmente Q15.00 Si el total de estudiantes del instituto es de
por kilémetro recorrido. Helen alquila un 240, ¢cudntos son estudiantes de francés?

O

Desemperio: Utiliza diferentes relaciones, operaciones y representaciones en los nimeros racionales para argumentar y

solucionar problemas en los que aparecen cantidades desconocidas. m
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Desigualdades e inecuaciones algebraicas

Desigualdades
Propiedades de las desigualdades

1. Si a<by b<centonces se concluye que a<c.

2. Siaunadesigualdad le sumas o restas un mismo valor en ambos lados, entonces la desigualdad
se mantiene a<b y at+c<b+c.

3. Si a una desigualdad la multiplicas o divides por un mismo nimero racional positivo en
ambos lados, entonces la desigualdad se mantiene a <5 y ¢>0entonces ac<bc.

4. Si a una desigualdad la multiplicas o divides por un mismo nimero racional negativo en
ambos lados, entonces la desigualdad cambia de sentido a <5y ¢ <0 entonces ac > bc.

Inecuaciones

Una inecuacién es una desigualdad que involucra una o més incégnitas y que, a diferencia de las
ecuaciones, su solucién no es un solo nimero, sino que es un conjunto de nimeros que hacen
verdadera la expresion.

Para resolver una inecuacién, es necesario aplicar las propiedades de las desigualdades. Su
conjunto solucién se puede expresar por medio de intervalos o en la recta numérica.

" Para encontrar la solucién de la inecuacién: * Para despejar la incognita, divides ambos
¢ lados de la inecuacion entre —2 (recuerda

E—2x24 i cambiar el sentido de la desigualdad), y
7 i obtienes lo siguiente:

25
Restas tres séptimos a ambos lados de la : S
inecuacion: a (7)(=2)
' : 25
3 3 3 (1) ¥s 14
22 ox>4-2 _25
7 7 7 e B
. 14
Resuelves las operaciones: -
Por lo cual, la solucién es:
25
0—2x27 i e Infervalo: | _ ’_§]
H 14
Es decir que: * Recta numérica:
=25
25 H 14
ey Attt
[ ] " -3 -2 -1 0 1 "

m Construyo igualdades y desigualdades numéricas como representacion de relaciones entre distintos datos.
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Componente: Numérico-variacional

Aplico mis conocimientos

Comunicacién

1. Escribe el signo <, > 0 = segln corresponda:

a. 3+5-8] |4-5

b. 5-(12+3)46 | | (~7+8)-2
c. 8+5) |10

d. 2(5+9)[ | 9+19

e. l—?,—[—%]D—zwz

2

f.o5+2] J12

2. A la siguiente desigualdad, aplica las
operaciones que se indican paso a paso:

7<12

Paso 1. Adiciona 3 en ambos lados de la
desigualdad.

Paso 2. Sustrae 18 en ambos lados de la
desigualdad.

Paso 3. Multiplica por —4 en ambos lados de
la desigualdad.

Paso 4. Divide entre 3 en ambos lados de la
desigualdad.

3. Elige la inecuacién que representa la situacion:
El doble del dinero de Claudia, aumentado en
Q5,000.00, es maximo Q23,000.00.

a. 2x + 5,000 > 23,000

b. 2x + 5,000 < 23,000

4. Escribe falso (F) o verdadero (V), segin
corresponda. Justifica tu respuesta en el
cuaderno.

. 6
a. Si —3x>6, entonces x> []

b. Si x+5>3, enfonces x+5—-5<3—5] |

c. Si x<—4, entonces —4>x []

d. Si 2x>10,entonces —5 es un nimero
que esté en el conjunto solucién I:l

5. Observa las siguientes balanzas. Luego,
responde: 2cudntos racimos de uvas se
deben poner en el plato vacio para que la
balanza se mantenga en equilibrio?

8

O

"
{ B

O
?

b3

O

Solucién de problemas

Escribe una inecuacién para cada problema y
luego resuélvelo:

6. A Andrea, después de pagar Q27,000.00 de
su crédito de vivienda, le faltan menos de
Q12,000.00 para terminar sus pagos. 2En
qué intervalo de nUmeros estd lo que ain
falta por pagar?

7. Eldoble de la edad de Lucrecia, aumentada
en 5, es como minimo 52. ¢Cudl es la edad
minima que tiene actualmente Lucrecia?

8. Un trigngulo tiene una base de 12 cm y se
quiere que tenga un drea menor a 36 cm,
2cudl es el intervalo de posibles alturas que
puede tener el tridngulo?

O

Desempenio: Plantea y resuelve ecuaciones, las describe verbalmente y representa situaciones de variacién de manera

numérica, simbdlica o grdfica.
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Tablas y graficas

Para construir una tabla se organiza la informacién en filas (o columnas) identificando las magnitudes
que se estdn relacionando.

Para representar los datos por medio de una gréfica, se hace uso del plano cartesiano, el cual
consta de dos rectas, una horizontal y otra vertical, que se intersecan de manera perpendicular y
forman los ejes de coordenadas. El punto de cruce de las dos rectas es el origen de coordenadas.
El eje horizontal es el eje de las abscisas, que es conocido como ejex, y el eje vertical es el eje de
las ordenadas, también llamado eje y.

Ejemplo
Desde el nacimiento de Isaac, se lleva un registro de su edad, peso, talla y perimetro encefdlico |
para tener control de su crecimiento y desarrollo. Se sabe que al nacer midié 46 cm, un mes
después media 56 cm, al siguiente mes tenia 58 cm, a los 4 meses de vida media 64 c¢cm, a los

6 meses midi6 68 y en su visita mds reciente al pediatra, cumplié 9 meses y midié 72 cm.

Al organizar la informacién en una tabla, se obtiene:

Edad (meses) O/ 12|46 9

Talla (cm) 46 | 56 | 58 | 64 | 68 | 72

La gréfica que muestra la curva de crecimiento para Isaac se hace de la siguiente manera:

Paso1. Ubicas la magnitud relacionada con
lo edad en el eje de las abscisas o eje «x, y
la magnitud relacionada con la talla en las
ordenadas o eje y.

Paso 2. Ubicas la primera pareja ordenada
(0.46) en el plano cartesiano, para ello
debemos tener en cuenta que la abscisa es
0y, por tanto, Unicamente se ubica un punto
sobre el eje y en el nimero 46.

Ay
A
[ J
4 LX
< 14
0
v

Paso 3. Para situar (1.56), ubicas 1 en el eje
de las abscisas y trazas una linea paralela al
eje y. Luego, trazas una linea paralela al eje
x que pase por la ordenada 56. Finalmente,
marcas el punto de corte entre las dos lineas.
Repites el proceso con las parejas ordenadas
(2.58), (4.64), (6.68) y (9.72). Finalmente,
trazas una curva suave uniendo los puntos
marcados.

y F

Describo e interpreto variaciones representadas en graficos.
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Componente: Numérico-variacional

Aplico mis conocimientos

Comunicacién
1. Ubica los siguientes puntos sobre un plano
cartesiano:
a. (0, -3) g. (-9,2)
b. (4, 6) h. (2,5;3)
c. (50) i. (0,0)
d. (6,4) i [17_8]
3
e. (=2,-7)
f. (-1,8)

2. ldentificala pareja ordenada que corresponde
a cada uno de los puntos del siguiente plano
cartesiano y luego escribelos en una tabla de

valores.
.D Aky
oC
F ol X
¢ ——9¢- >
1 2 3 4 5 6 7 8
¢
hd &
v

3. Ubicaen el planotodas las parejas ordenadas
que cumplen con las siguientes condiciones:

a. Las abscisas son nimeros enteros positi-
vos menores que 5 pero divisibles por 2.

b. Las ordenadas son nUmeros enteros y
menores que 4 y que cumplen con que
y+a>1.

Razonamiento y solucion de problemas

4. En la siguiente tabla observas dos filas: en
una de ellos aparecen edades de nifos en
afos cumplidos y en la ofra la dosis diaria, en
miligramos, de un medicamento que se utiliza
para tratar una enfermedad infantil. Construye
una gréfica a partir de los valores de la tabla.

Edad(afios
cumplidos)

Dosis diaria

1010|2540 55|70 |85|100 | 115|130 145
(mg)

5. Una persona mide la distancia que recorre un
automévil que va a determinada velocidad,
desde el momento en que se aplica el freno
hasta cuando se detiene. En la siguiente tabla,
se registran los datos obtenidos. Construye
una grdfica a partir de los valores de la tabla.

v (km/h) | 0 |10|20|30|40|50 |60 70|80 |90 | 100

d (m) 0|1]4|9)16]/25|36|49 6481|100

6. La siguiente gréfica fue construida por un
padre de familia. En ella se registra el peso
en Ib de sus hijos Tomés y Sara, desde el
nacimiento hasta los 20 afos.

Peso hermanos

160f < Sara
150 g
© _~<— Tomas
| oom
gt
N
o}
7}
o}
o
2 4 6 8 10 12 14 16 18 20

Edad (afos)

Observa cuidadosamente y contesta:

a. ¢Cudntas Ib pesaba Tomds a los 14 afos
y cudntas Sara a los 172

b. ¢A qué edad pesaba Tomas 30 Ib y Sara
110 Ib?

c. 2Cuéndo pesaba Sara mds de 60 Ib vy
Tomds menos de 80 Ib2

d. 2Cudndo pesaba mds Sara que Tomés?

O

Desempeiio: Propone relaciones o modelos funcionales entre variables e identifica y analiza propiedades de covariacién
entre variables, en contextos numéricos, geométricos y cotidianos y las representa mediante grdficas

(cartesianas de puntos, continuas, formadas por segmentos, etc.).
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Concepto de funcién

Dados dos conjuntos Xy Y, llamamos funcién de X en Y a toda correspondencia que asigne a cada
elemento de X un Unico elemento de Y.

Un conjunto de puntos del plano representa una funcién si toda recta vertical contiene un Unico
punto del grdfico de la funcién.

Las funciones se presentan mediante una férmula que permite calcular el valor de y dependiendo
de los valores que tome la variable x.

Las parejas de puntos (x,y) se ubican en el plano cartesiano para construir la representacién grdéfica.

>
4

v

Observa que sobre la gréfica de la funcién se encuentran los puntos con coordenadas (0,2),
(1,1), (2,-2), (3,~4), (4,-2) y (5,7). La tabla de valores seria la siguiente:

X 0 1 2 3 4 5

Propone relaciones o modelos funcionales entre variables e identifica y analiza propiedades de covariacién entre variables,

en contextos numéricos, geométricos y cotidianos y las representa mediante grdficas (cartesianas de puntos, continuas,
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Componente: Numérico-variacional

Aplico mis conocimientos x -1 0 1 9

Comunicacién y
1. Determina cudles de las siguientes grdficas
representan funciones. ¢ y=-
d. - d X | -4 -3 -2 -1
] Yy
4 L X d. y:x—}-\/;_g
N 0 v
X 0 4 9 25
Y
v
b. e. Razonamiento
4’ . 3. Determina si cada grupo de parejas
A [N ordenadas pertenecen a una funcién o no,
a justifica tu respuesta en el cuaderno:
B b' (107 3)) (7)_5); (1014)r (_272); (0)_2)
—— — "
« > . (1,4); (3,4); (4,3)
v
. f d. (7,1); (01); (21); (5,1); (-3,1)
b e. (-1,2); (-1,6); (-1,10)
/ Solucién de problemas
f g 4. Expresa, por medio de la férmula, tabla y
A/ C grdfica, la funcién que relaciona la medida
[ del lado de un cuadrado con su perimetro.
{—|—|—|——|—|—}X
v v 5. De la cantidad de libras de arroz que se

compren, depende el total a pagar por el
arroz. Si x representa la cantidad de libras
de arroz, y representa el valor a pagar y se

2. Completa la tabla segun la funcién.

a. y=x"+2 sabe que cada libra de arroz cuesta Q5,
enfonces:
X -2 -1 2 3
y a. Escribe una férmula para la funcién que
relaciona el precio a pagar con la cantidad
b, y=4x-1 de libras de arroz que se compran.

O

Desempenio: Justifico el uso de representaciones y procedimientos en situaciones de proporcionalidad directa Inversa.
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Funcién de proporcionalidad directa e inversa

Si las cantidades x y y estdn relacionadas mediante una ecuacién y=kx, para alguna constante
k=0, decimos que y varfa directamente con x, o y es directamente proporcional a x. La constante
kes la constante de proporcionalidad.

Si las cantidades x y y se relacionan mediante la ecuacién y=k/x, para alguna constante k=0,
decimos que y es inversamente proporcional a x, o que y varia inversamente con x.

i Para los siguientes enunciados, decide si se refiere a proporcionalidad directa o inversa y halla
lo constante de proporcionalidad correspondiente.

1. Manejando a 40 km/h, llego a mi casa en 45 minutos.

Si digito durante 3 horas, puedo escribir 15 hojas.

4 personas requieren 2 dias para pintar una casa.

La arroba de comida dura 16 dias para los 3 perros de mi casa.
Si corro durante 40 minutos, recorro 3 km.

La sombra de un drbol de 4 metros de altura mide 6 m.

NouswN

Toma 40 minutos llenar la piscina si se colocan 7 mangueras a llenarla.

NZTT—

——
La constante de proporcionalidad
inversa se halla multiplicando

k=x.y
Magnitud 1 Magnitud 2 Tipo de Proporcionalidad | Constante de proporcionalidad
Velocidad 40 km/h 45 minutos Inversa 40x45=1800
3 horas 15 hojas Directa 15/3=5
4 personas 2 dias Inversa 4x2—=8
16 dias 3 perros Inversa 163 =48
40 minutos 3 Km Directa 3/40
4 metros de altura | 6 metros de sombra Directa 6/4
40 minutos 7 mangueras Inversa 40x7 =280

Propone relaciones o modelos funcionales entre variables e identifica y analiza propiedades de covariacién entre variables,
m en contextos numéricos, geométricos y cotidianos y las representa mediante grdficas (cartesianas de puntos, continuas,
formadas por segmentos, etc.).
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Componente: Numérico variacional
o

Aplico mis conocimientos
4. Para pintar una casa, un pintor tarda 24

Comunicacidon horas de trabajo, completa la siguiente
tabla y resuelve:

1. De acuerdo con la tabla, identifica si existe

variacién directa o inversa, luego, construye 1 2 3 4 |45] 5
una grdfica y una férmula para cada y | 24 12 8 6
funcién.
“ a. Escribe la férmula que representa la
’ 2 0 1 2 3 situacién.
0 * 8 12 b. Realiza una grdfica.
b. X 0.5 1 2 3 5. Lla sefora Luz tiene wuna fdbrica de
y 18 9 4.5 3 empanadas.  Si por una docena de
empanadas tiene una ganancia de Q 18.00,
c. X 1 3 6 9 responde:
1/3 1 2 3
a. ¢Cudleslaganancia por cada empanada
d. X 2 4 5 10 vendida?
20 10 8 4 b. Establece una férmula que relacione la
cantidad de empanadas y las ganancias
2. Escribe frente a cada representacion: (1) que tiene la sefora Luz.

si se trata de variacién inversa y (D) si es

T c. Determina las ganancias al vender 20
variacion directa.

empanadas.
y== y=2 y=7x Razonamiento

2 o 6. Se contratan buses para transportar
1 _2, 12 a los asistentes a una convencién, los
Y= x Y= 5 r= x administradores del evento realizan la siguiente
tabla en donde relacionan la cantidad de
buses contfratados con la cantidad de viajes
Solucién de problemas que tendrian que hacer con el cupo completo

3. Se desea construir un rectdngulo con un para llevar al total de asistentes.

drea de 20 cm?, se registran en una tabla

algunas de las opciones que se tienen para Nebusesy 1 | 2 | 3 | 6| 9 [18

la medida de los lados x y y: N.°viajes | 36 | 18 | 12 | 6 | 4 | 2
1 2|4 510/ 15 a. Escribe la férmula que representa la
20 10 | 5| 4 2 | 4/3 situacion.

b. Realiza una grdfica.

a. Halla una férmula para la funcién. _
c. Si el cupo total de cada bus es de 50

b. Si el lado x mide 4.5 cm, 2cuénto debe personas, 2cudl es el fotal de asistentes a
medir el lado y? la convencién?

O

Desempeno: Justifico el uso de representaciones y procedimientos en situaciones de proporcionalidad directa e inversa.
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Plano cartesiano

Coordenadas rectangulares

Para hablar de coordenadas rectangulares necesitas, como punto de referencia, los ejes del plano
cartesiano, que corresponden a dos lineas perpendiculares entre si o en forma de cruz, una de las
rectas es horizontal y la otra vertical.

La recta horizontal es denominada eje de las abcisas; la recta vertical eje de las ordenadas. El
punto donde se intersectan los ejes se denomina origen de las coordenadas.

Una coordenada rectangular tiene dos entradas y su representacion es (a,b), donde a es el movimiento
en el eje horizontal, izquierda o derecha y b es el movimiento en el eje vertical, arriba o abaijo.

Poligonos en el plano

Como los poligonos son figuras planas, pueden ser representados en un plano cartesiano.
Cada vértice del poligono es representado por una coordenada rectangular.

= Encuentra el largo, el ancho y el drea del recténgulo ABCD de la siguiente gréfica: .

V'S
Y

A 4

PV N
S +

v

El largo del rectdngulo es la distancia horizontal entre A y B. Para hallar la distancia entre
estos dos puntos, es necesario hallar el valor absoluto de la diferencia entre la primera

entrada de las dos coordenadas:

Largo del rectangulo = |abscisa de A—abscisa de B| =|—7—(—2) = 5 unidades.

El ancho es la distancia vertical entre A y D, lo hallas con el valor absoluto de la segunda

entrada de cada una de las coordenadas:
Ancho del rectangulo = |ordenada de A—ordenada de D| =|5-2| = 3 unidades.
Y el @rea del recténgulo la encuentras multiplicando el largo por el ancho:

Area del rectdngulo = 5 unidades x 3 unidades

15 unidades cuadradas

Area del rectdngulo

Identifica regularidades y argumenta propiedades de figuras geométricas a partir de teoremas y las aplica en situaciones
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Componente: Métrico geométrico
o}

Aplico mis conocimientos

Comunicacién

1. Encuentra el largo, ancho y drea de un
recténgulo ABCD cuyas coordenadas son

A=(-3,4), B=(3,4), C=(—3,-3), D=(3,-3)
Teniendo en cuenta la siguiente grdfica,
responde las preguntas 2y 3.

y

G
P ¢ M
L] U [ J
B ® R
° L
S
Y 1
< Il l 1 1 0 I 1 1 |C.£>
D B T T T Oi T T T
.T
A
L]
D
.J L J

2. Escribe la pareja ordenada de cada punto.
|dentifica también el cuadrante donde estd
localizada cada una de ellas.

a. D

3. lIdentifica los puntos de cada pareja
ordenada y el cuadrante al que pertenece
cada uno:

a. (54)

Razonamiento

4. En tu cuaderno, describe y corrige el error
en el siguiente procedimiento en el que se
encontré la distancia entre A = (3,-6) y
B=(3-14):

Distancia = —14 — (=6)
=-14+6
-8

Con la siguiente grdfica, responde las
preguntas 5y 6:

VS
y
///’_“\\\\
// \
p ! estacion \ X;
\ 0 ]
\ /
\\ //
~_| 7
v

En el plano cartesiano se representa el drea
de emisién de una estacién de radio, las
coordenadas A = (4,5), B = (3,2), C = (0,4)
y D = (=3,-3) representan casas del barrio.

5. &El poligono que se forma con dichas casas
estd dentro de la cobertura de la estacion?

6. Nomina 5 casas que formen un pentédgono
regular inscrito en la circunferencia.

( : )
( : )
: )
) )
( ) )

— T Q™o
] Il

Solucién de problemas

7. Si al graficar un conjunto de coordenadas
forman una linea, la grdfica es lineal, de
ofra forma, la grdfica es no lineal. Grafica
cada conjunto de coordenadas en un plano
cartesiano. Define cudl grdfica es lineal y
cudl no.

a. (-1,-1), (=2,-2),(-3,-3),(~4,—4)
b. (-1,1),(2,-2),(=3,3),(-4,—4)
c. (=5,2),(~10,4),(~15,6)

d. (=4,1),(~4,4),(-3,3),(=1,4),(=2,1)

8. Define qué poligono representa cada uno
de los conjuntos de coordenadas que no
son lineales.

O

Desempenio: Describo e interpreto variaciones representadas en grdficos.

L7_Unidad_3_2021 Indiv.indd 93

04/09/2023 11:42:48 ‘




Movimientos en el plano

Simetria
Existen dos tipos de simetria: Lineal y rotacional.

Una linea de simetria es un segmento por el cual se parte una
figura. Cuando esta se pliega por dicha linea, las dos partes coin-
ciden. Esta linea es llamada eje de simetria.

La simetria lineal en una figura se produce cuando al menos tie-
ne un eje de simetria.

Una figura tiene simetria rotacional si se puede girar alrededor
de un punto a través de un dngulo de menor que 360°, de mane-
ra que vuelva a quedar en la misma posiciéon. Cuando el dngulo
de rotacién es exactamente 360°, toda figura vuelve a quedar
en su posicién inicial, pero esto no corresponde a tener simetria
rotacional.

El punto a través del cual gira el objeto se llama el centro de
simetria.

Si una figura tiene més de una linea de simetria, entonces
también tendrd simetria rotacional. El centro de simetria
de rotacién serd el punto donde las lineas de simetria se
encuentren.

El orden de simetria rotacional es la fraccién de una vuelta que necesita la figura para ubicarse
sobre si misma.

Rotacion
El movimiento en el plano que permite que el elemento gire sobre una coordenada especifica se
denomina rotacién.

Los datos necesarios para generar dicho movimiento, son:

Coordenadas del elemento que se va a rotar: puede ser un punto, un segmento (que implicaria
dos coordenadas) o hasta un poligono de varios lados, es decir compuesto por varias coordenadas.

Centro de rotacién: es la coordenada desde donde se realiza el movimiento de rotacién. En el caso
de rotar un segmento o un poligono, este centro puede estar inmerso en él mismo o ser un punto
externo.

Angulo de rotacién: es la amplitud entre el radio que va desde el centro de rotacién, hasta uno de
los vértices del elemento a rotar y el elemento después de girado.

Identifica relaciones de congruencia y semejanza entre las formas geométricas que configuran el disefio de un objeto.
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Componente: Métrico - geométrico

Sentido de rotacién: se denominan sentido horario o antihorario; es decir, en sentido de las mane-

cillas del reloj o en contra de las manecillas del reloj. A continuacién, observas un poligono girado

80° en el sentido horario.

80¢
Centro

VN
o

Traslaciéon

v

Para trasladar una coordenada, necesitas conocer a qué distancia se quiere desplazar y la direccién

en que se hace el movimiento.

Asimismo, cuando trasladas un segmento, haces el movimiento de los puntos de inicio y cierre del

segmento, teniendo en cuenta los mismos elementos (distancia y direccién).

La distancia y la direccién de movimiento estan definidas por el vector de traslacién, que da cuenta
de la magnitud y el sentido de dicho movimiento.

El triangulo AABC se trasladé 4 unidades hacia abajo:

Coordenadas del punto
A =(2,5), del punto B = (6, 4)
y del punto C = (1, 3).

'\'VT - /A> A ‘?
7,8 \ mm\"%
7
v
(f
\

/’ ; NAAACAN ﬁ_"‘y '{g >
IRENIIN A AL
\“} SN é‘-—"— =\ / 177 ‘\ ’7‘\\

<\ -,,,,.4 gy

Desempenio: Describo e interpreto variaciones representadas en grdficos.
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Como cada Vértices del AABC (x,y+ (-4)) Nuevos pares ordenados
coordenada se mueve ,
4 unidades hacia 4@25) 2,5-4) A1)
abajo, los nuevos B (6 4) (6,4 —4) B'(6,0)
pares ordenados son:
A'=(2,1); B'=(6,0)y C(1,3) (1,3 -4) C'(1,-1)
« C'=(1,-1).
Reflexion
Reflexion de un poligono: A
* Traza perpendiculares al eje de reflexién que : -
contengan cada vértice del poligono. - Figura Inicial
* Determina sobre las perpendiculares, al otro lado Fje
del eje, puntos situados a la misma distancia del (Linea de reflexion)
eje que los vértices del poligono.
. — Imagen
* Los puntos determinados corresponden a los
vértices del poligono imagen obtenido mediante _
la reflexién. 4
............ Elemplo
: 1. Dibuja una figura en una hoja de papel. Objeto Imagen

Dobla en alguna parte (la recta del pliegue no debe atravesar

la figura) y calca la figura.

Al desplegar el papel, resultan dos figuras simétricas con

respecto a la recta de pliegue.
Funciona como un espejo.

Observa que la figura inicial se ha reflejado en la otra parte
de la hoja. Esa figura reflejada es la figura imagen. El eje de

simetria coincide con el doblez.

2. Dado el AABC de vértices A = (-5,2); B=(-1,3); C= (-1, 1), observa que el tridngulo AB'C’

es la imagen reflejada respecto al eje 1.

Y W s w0 N
7
N

s
s
v
/)

s
’

’

<
N
N
X
N
N
=N

El eje de Simetria

EL trigngulo AABC vy el tridngulo
AB'C son figuras simétricas respecto

123 4 5 6 7 8 9

7z \\
8 B ,
[N

\
<
|
<
S N
,
L
,
e

a la recta /.
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Componente: Métrico - geométrico

Aplico mis conocimientos Solucién de problemas

4. Encuentra las coordenadas originales de

Comunicacién ora
cada uno de los siguientes puntos, que son
1. Dibuja las lineas de simetria de cada una las coordenadas después de haber sido
de las figuras: trasladados 2 unidades a la izquierda y 5
unidades hacia abajo.
a. (0,0) .
b. (-3,-5) .
C (27_1) ......................

5. En tu cuaderno, describe y corrige el error
que se cometié cuando se identificd la
simetria en el siguiente paralelogramo:

. ‘El paralelogramo tiene simetria lineal y tam-
Razonamiento

bién simetria rotacional”
2. Describe el desarrollo de cada una de las

siguientes fransformaciones:

Ay
T 6. Relaciona cada una de las siguientes caracte-
1 risticas con el poligono correspondiente:
T oo a. Tiene solo un eje de simetria.
Jeto . . . ,
1L b. Tiene exactamente dos ejes de simetria.
Ll c. No tiene ejes de simetria.
Imagen x
A } 0 4 —— —>
01
v
A o
Yy 7. Completa las siguientes frases con las
1 opciones a, by c seAaladas en los siguientes
items:
T o e Cuando el punto (4.0) es rotado 90° con
jeto . .
i centro origen, la imagen queda con coor-
. denadas ...
0 Imagen X * Cuando el punto (a,b) es rotado 180° con
1 1 1 1 1 1 1 L L . . .
REREEE 1 1 1 1111 centro origen, la imagen tiene coordenadas
T T T T T T T e
e Cuando el punto (4,b) es rotado 270° con
3. Describe la transformacién que se efectta centro origenl la imqgen tiene coordenadas
en cada uno de estos procedimientos.  ©
a. Convertirben d. bld a. (b,—a)
b. Convertirp en b. b. (=b,a)
c. Convertird en q. P9 ¢ (~a—b)

O

Desempenio: Describo la manera como parecen distribuirse los distintos datos de un conjunto de ellos y la comparo con la

manera como se distribuyen en otros conjuntos de datos.
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Medidas de dispersién

Desviacion media

La desviacién media se usa para verificar qué tan préximos estdn los datos de una muestra respecto
a la media aritmética, por lo que se calculan las desviaciones respecto a esta, es decir, la diferencia
entre cada dato y la media.

Pasos para hallar la desviacién media
1. Hallar la media.

2. Hallar la desviacién de cada dato respecto a la media = Dato — media .
3. Calcular los valores absolutos de cada desviacién — | Dato — media.
4. Sumar los resultados y dividir entre el nGmero total de datos.
s Elemplo ................................................................................................................................................................................................... \
. Estudiante Dinero Dato — media |Dd1‘0 —media| =
Emilio Q20.00 -Q5.00 Q5.00
Alejandra Q35.00 Q10.00 Q10.00
Marfa Q30.00 Q5.00 Q5.00
Andrea Q20.00 -Q5.00 Q5.00
Joaquin Q15.00 -Q10.00 Q10.00
Camilo Q35.00 Q10.00 Q10.00
Adriana Q20.00 -Q5.00 Q5.00
En el particular, el promedio de dinero que les dan los padres a sus hijos es
Media = Q25.00
L . 5410+ 5 4+ 5 4+10+10 + 5
Desviacion media = -
Desviacién media = 570

Varianza y desviacion tipica

La varianza es la media aritmética del cuadrado de las desviaciones respecto a la media de una
distribucion estadistica. Se simboliza s*.

La rafz cuadrada de la varianza Vs> =s corresponde a la desviacién tipica.

Pasos para hallar la varianza

1. Hallar la media.

2. Hallar la desviacién de cada dato respecto a la media — Dato—media .

3. Elevar al cuadrado las desviaciones — (Dato— media)*.
4

Sumar los resultados y dividir entre el nGmero total de datos.

O

Usa el principio multiplicativo en situaciones aleatorias sencillas y lo representa con tablas o diagramas de drbol. Asigna

m probabilidades a eventos compuestos y los interpreta a partir de propiedades bdsicas de la probabilidad.
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Componente: Aleatorio

Una vez finalizado el campeonato de futbol, Joaquin y sus amigos quieren saber qué tan
alejado o préximo estuvo su promedio de goles anotados a lo largo del campeonato, de los
ofros 5 equipos participantes. Para esto, evaluardn su rendimiento con respecto a la cantidad

de goles anotados por todos los equipos.

Los datos correspondientes a la cantidad de goles se muestran en la siguiente tabla de

frecuencias.

Equipo N.° de goles
A 4

mim|gQ|lw
wl ok |k

Completando los datos necesarios para hallar la varianza, tenemos:

Equipo N.° de goles Dato-media (Dato — media)’
A 4 1.7 2.89
B -0.3 0.09
C 1 -1.3 1.69
D 4 1.7 2.89
E 0 -2.3 5.29
F 3 0.7 0.49
Media:2.3 28 deas clave..———
——
Varianza = 2.8940.09+1.69+2.89+529+0.49 Al profesional en estadistica se le llama
6 estadistico, ya que el estadista en sus origenes
es la persona que describe la poblacidn, riqueza
Py 13.34 y civilizacién de un pueblo; sin embargo, el
6 estadistico tiene un enfoque sobre la variabilidad
de los datos y la incertidumbre, mientras que el
§2— 2993 estadista un enfoque humanista.

Por tanto, la varianza de los datos referentes a la cantidad de goles anotados por los 6
equipos en el campeonato de futbol es s2=2.223, y la desviacién tipica, que corresponde a la

rafz cuadrada de tal dato, es s=1.491.

Desempenio: Describo la manera como parecen distribuirse los distintos datos de un conjunto de ellos y la comparo con la

manera como se distribuyen en otros conjuntos de datos.
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Aplico mis conocimientos

Comunicacidén

1. 2Qué utilidad tendria la desviacién media
al analizar un conjunto de datos referente a
la cantidad de asistentes de un concierto en
diferentes ciudades?

2. 2Qué utilidad tendrian la varianza y la
desviacién tipica en un conjunto de datos
resultado de las ventas de una empresa en
el trascurso de un afo?

3. Completa los espacios en blanco de la
siguiente tabla, que muestra la cantidad de
paises visitados por 5 nifios. Recuerda que
tales datos te permiten hallar la varianza del
conjunto de datos.

la varianza segn corresponda.

a. Los siguientes datos corresponden a las
edades (en afos) de 8 miembros de una
familia. Halla la desviacion media.

12 9 11 9
10 11 8 10

b. Los siguientes datos corresponden a la
cantidad de articulos que compran cinco
familias en una tienda.

Halla la varianza y la desviacién tipica.

Nombre # Dato — media | (Dato— media)’
paises
Camilo 3 -1.2
Daniela 5 0.8
Felipe 7 7.84
Santiago 2 -2.2
Ana 4 0.04

4. Completa los espacios en blanco de la
siguiente tabla, los cuales muestran las notas
finales de un estudiante en 5 asignaturas.
Recuerda que tales datos te permiten hallar
la desviacién media de tal conjunto de datos.

Familia N.° articulos comprados
Lépez 1

Castillo 3

Salazar 2
Diaz 4

Vargas 2

Completa los espacios en blanco de la
siguiente tabla, como medio para hallar la
varianza y la desviacién tipica del conjunto

de datos. Plantea 2 situaciones en las cuales
Asignatura | Nota | Dato— media || Dato —media| sea posible aplicarlos.
Matemiticas 10 0.4
Comunicacién 7 26 Variable Frecuencia Dato— media | (Dato — media)’
y Lenguaje absoluta 7;
Quimica 9 -0.6 1 4 1.5 2.25
Sociales 8 1.6 2 0
Inglés 10 0.4 3 3 0.5 0.25
. ., 4 1 -1.5
Razonamiento y solucién de problemas - 5 095
5. Usa los datos para construir la tabla de p P Y :
frecuencias y calcular la desviacién media o :
O

Propone relaciones o modelos funcionales entre variables e identifica y analiza propiedades de covariacién entre variables,
m en contextos numéricos, geométricos y cotidianos y las representa mediante grdficas (cartesianas de puntos, continuas,

formadas por segmentos, etc.).
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(E.E.F)

Finanzas personales y familiares - hdbitos financieros
Aprendo

Para cumplir con los hdbitos financieros se pueden hacer calendarios con tareas claras de
lo que cada miembro de la familia es participe, ademds es necesario hacer un proceso de
autoevaluacién. A continuacién se presenta un ejemplo de calendario y autoevaluacién de
la familia Cortés Flores.

Agosto 2021
4.

1. 2. 5.

Papd revisa las | Mama organiza Hijo crea un Hija esta
cuentas por los pagos que plan de ahorro | pendiente de las
pagar del mes. | descubrié papa. para este mes. fechas de pago de

las facturas.
12.

8. 9. 11. 13.

Mamd realiza el Papa y Mama Papa recoge
abono a la deuda hablan de temas los intereses de
de bancos. economicos una inversion.

nacionales.

Autoevaluacion: las calificaciones son: 1. No se cumple. 3. Rara vez cumple. 5. Si se cumple.

Numero Calificacion
En mi hogar se discute sobre los ingresos y gastos 5
En mi hogar se destina una parte de los sueldos para el ahorro 3
En mi hogar se evitan los prestamos excesivos y costosos 1
En el hogar se pagan todas las facturas a tiempo 3
Mi familia realiza un presupuesto mes a mes de sus ingresos 3

Para saber si los hdbitos financieros son adecuados, tenemos en cuenta los siguientes aspectos:
* Sila calificaciéon es menor o igual a 12, tienen malos hdbitos financieros.

* Silacalificacién es mayor que 12 y menor o igual a 20, adn hacen falta aspectos por mejorar,

* Sila calificacion es mayor que 20, tienen buenos hdbitos financieros.

En el caso de la familia Cortés Flores, obtenemos una calificacién total de 15 puntos. A la familia
Cortés Flores ain le falta mejorar algunos de sus hdbitos. En particular, si evitaran los préstamos
excesivos y costosos, y mejoraran alguno de los ofros aspectos, obtendrian una calificacién mas
alta, que indicaria buenos hdbitos financieros.

Practico y aplico

Halla el puntaje de hdbitos financieros de tu familia y concluye si tienes buenos hdébitos o no.

7_Unidad_3_20 ndiv.indd 10
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Solucion de problemas

a Evaluacion tipo Saber

1. 2Cudl de las siguientes gréficas representa el desplazamiento x (cantidad de milimetros) de
un caracol, durante y segundos, de acuerdo con la ecuaciéon 3x—8y+2=072

N
Y

>
¥

y

V' N

v

v

|

0] 1

@® Comunicacion .

2. El término n — ésimo de la sucesién 1,
-1,1,-1,1, -1... es:
A a,=(-1)

B. a,=(-1)"

C. a,=(—n)

D. a, =-(1)

® Planteamiento o

3. El punto P=(-2, 8) pertenece a la recta:

A. y=>5x+18
B. y=5x—18
C. y=5x+2

D. y=>5x—2

v

4. Elpunto P =(-1,5)no pertenece a la recta:

Aly=2x+7
B.y=-x+4
Cy=2x+3
D.y=-2x+3

5. En la ilustraciéon aparece la represen-
tacién gréfica de la relacién entre dos
magnitudes directamente proporcio-
nales.




litros

litros

7_Unidad_3_.

¢Cudl es la constante de proporcionalidad?

Estudiante Puntaje

Alejandra 39
Daniel 13
Milena 31
Raul 19
Miguel 16
Cristian 25
Maria 12
Samuel 15
Angela 23

7. 2Cudl es la media de los datos?

A.0.217 C.21.7
B. 2.17 D. 217
8. 2Cudl es la desviacién media de los
datos?
A.0.67 C. 67
B. 6.7 D. 67.0

Responde las preguntas 9 y 10 teniendo
en cuenta la siguiente informacién: las
ganancias que se obtuvieron durante los
seis primeros meses en las ventas de una
empresa de bebidas se registraron en la

A.1 B. 2 C.3 D.6
6. Una bomba de agua vierte 70 litros de agua
cada minuto. ¢Cudl de las siguientes gréficas
representa la relacién entre la cantidad de
agua C en litros que vierte la bomba, y el
tiempo t en minutos?
A. B.
350 350
280 280
210 g 210
140 =140
0 70
1 2 3 4 5 1 2 3 4 5
t(min) t(min)
C. D.
350 350
280 280
210 w210
=
140 = 140
70 70
1 2 3 4 5 1 2 3 4 5
t(min) t(min)

siguiente tabla:

Mes Ganancia
Enero Q16,800.00
Febrero Q34,500.00
Marzo Q17,300.00
Abril Q12,500.00
Mayo Q14,000.00
Junio Q18,600.00

9. ¢Cudl es el promedio de las

ganancias?
A. Q18,950.00 C. Q1,895.00
B. Q189,500.00 D. Q895.00

Responde las preguntas 7 y 8 con respecto a la
siguiente informacién: En la siguiente tabla se
muestran los resultados de un test de agudeza
visual realizado a un grupo de 10 estudiantes:

ndiv.inad 0

10. ¢Cudl es la varianza de las ganancias?

A. Q52,562,500.00
B. Q523,037,500.00
C. Q52,562.00

D. Q52,000.00



Medidas,
coordenadas y probabilidad

éQué aprenderé?

| « Magnitudes y medidas
: » Coordenadas geogrdficas
: » Probabilidad simple

éQué lograré?

v Diferencio y ordeno, en objetos y v Identifico caracteristicas de
eventos, propiedades o atribufos que se localizacion de objetos en sistemas de
puedan medir (longitudes, distancias, representacion cartesiana y geogrdfica.
dreas de superficies, volimenes de
cuerpos solidos, volimenes de liquidos v Conjeturo acerca del resultado de
y capacidades de recipientes; pesos un experimento aleaforio usando
y masa de cuerpos solidos; duracion proporcionalidad y nociones bdsicas
de eventos o procesos; amplitud de de probabilidad.
Aangulos).
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Componente: Numérico variacional
-_ 0o

Magnitudes

Magnitud
Una magnitud es una cualidad o propiedad que se le atribuye a un objeto que es
susceptible a ser medido bajo la comparacién de una unidad de medida establecida.

Son ejemplos de magnitudes la altura, la distancia, la velocidad y el tiempo.

Precision en la medida, acotaciones y errores

Para que una medida sea precisa, no debe haber error entre la estimacién y la medida obtenida al
utilizar un instrumento de medicién.

El error de estimacién es la diferencia entre la medida estimada por apreciacién y la medida
obtenida con el instrumento junto con la unidad de medida conveniente.

Las acotaciones son medidas representadas en gréficas de forma independiente a la escala en que
estén dibujadas. Estas ayudan a identificar las dimensiones para realizar los célculos correspondientes.

............ Elemplo
Andrea, Julidn, Laura y Valeria supieron que Woilbie | e edibno e -
para el 2009, Usain Bolt, el mejor atleta de Andrea 19.06 segundos | 0.24 segundos
los Gltimos afios rompid su propio récord Julidn 19.53 segundos | —0.23 segundos
(19.30 segundos), e hicieron la siguiente Laura 19.70 segundos | —0.4 segundos
tabla estimando cudl fue su resultado: Valeria 19.35 segundos | —0.05 segundos

a. Para hallar el valor estimado minimo comparas las cifras decimales y en la posicién de
los décimas encuentras que el valor minimo es el dado por Andrea, de 19.06 segundos.

b. Al hacer el mismo ejercicio de comparacién, en las décimas encuentras 7, en el valor
estimado de Laura, que es 19.70 segundos.

c. Para hallar el error de estimacién haces la resta entre el valor obtenido por Bolt y el esti-
mado por cada uno de los nifios del grupo:

Andrea: 19.30 — 19.06 = 0.24
El valor positivo significa que se estimé menos tiempo que el utilizado por Bolt.
Julidn: 19.30 - 19.53 = -0.23
El signo menos en esta situacién significa que se estimé més tiempo que el que realmente Bolt utilizé.
Laura: 19.30 - 19.70 = - 0.4
Valeria: 19.30 — 19.35 = — 0.05
Por lo tanto, el error méximo encontrado es de Laura, que es el que tiene mayor valor absoluto.

d. Valeria tuvo el error de estimaciéon minimo con tan solo — 0.05 de diferencia, es decir, la
mds cercana a la medida real del récord de Bolt en 2009.

Desemperio: Diferencio y ordeno, en objetos y eventos, propiedades o atributos que se puedan medir (longitudes, distancias,
dreas de superficies, volimenes de cuerpos sélidos, volimenes de liquidos y capacidades de recipientes; pesos

y masa de cuerpos sélidos; duracién de eventos o procesos; amplitud de dngulos). m
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Unidad 4

Aplico mis conocimientos

Razonamiento

1. Teniendo en cuenta las unidades
derivadas del metro (mm, cm, dam, km,
etc.), describe qué unidades de longitud
consideras mds acertadas para medir:

a. Longitud de un gusano.
b. Profundidad de una piscina olimpica.
c. El espesor de una rebanada de pifa.
d. El perimetro del lago de Afitlén.

2. Para medir la altura de un elefante,

2qué unidad de medida consideras mds
apropiada?

a. Centimetros. c. Metros.

b. Kilémetros. d. Decédmetros.

Para las preguntas 3y 4, considera el valor de
medida mds cercano al objeto que se indica
en cada caso.

3. 2¢Cudl medida representa una mejor
estimacién para la altura de un vaso?

c. 15cm.
d. 0.2 m.

a. 10 mm.
b. 10 cm.

4. El ancho de una licuadora se representa
mejor en

a. milimetros. c. centimetros.

b. metros. d. decimetros.

Para las preguntas 5 y 6 considera valores de
estimacién segin el caso.

5. &Cudl es el valor estimado por Marcela,
si el valor real fue de 59 unidades y el
error cometido fue de 30 unidades por
debajo del valor real?

6. Daniel dio un valor estimado de 55
unidades y el valor real fue de 83
unidades. ¢De cudnto fue el error
cometido por Daniel?

: Comunicacién

7.

Completa la tabla, hallando el error de
estimacién, teniendo en cuenta que el
peso de una manzana fue de 112 g y el
valor estimado por cuatro estudiantes fue:

Estudiante Peso estimado Error
Aura 150 g
Felipe g
Jerénimo 50g
Milena 120 g

A partir de la informacién hallada en la tabla,
responde las siguientes preguntas:

a. 2Cudl fue el error méximo?

b. 2Cudl fue el error minimo?

Solucién de problemas

Realiza una estimacién para cada una de
las mediciones del problema anterior.

lapiceros de altura.

cuadernos de drea.

himnos nacionales.

VasSsos.

Roberto estima el peso de diferentes
objetos. Une con una linea los objetos con

8.
a. La puerta tiene
b. El salén tiene
c. La clase dura
d. En la caja caben
9.
el estimado mds cercano.
a. Manzana
b. Balde lleno de agua
¢. Ricardo Arjona
d. Bebé recién nacido

. Lapiz nuevo

Balén de futbol

7 onzas.

1 onzas.
195 libras.
35 libras.
1 libra.

7 libras.

Describe atributos medibles de diferentes sélidos y explica relaciones entre ellos por medio del lenguaje algebraico.
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Componente: Numérico-variacional
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Medidas de tiempo

El sistema sexagesimal es un sistema de numeracién posicional donde la base es 60; se
utiliza para medir exactamente los tiempos y la amplitud de los dngulos.

En la medicién del tiempo tienes horas, minutos y segundos donde sus equivalencias son:
1 hora = 60 minutos. 1 minuto = 60 segundos.

En un contexto cotidiano, este sistema horario se combina con el de base 12, que se emplea
para medir el nGmero de horas del dia en dos bloques o periodos, ante meridiem (a.m. "antes
del mediodia") y post meridiem (p.m. "después del mediodia") o en base 24 también llamado
horario militar.

En un contexto cientifico, el segundo es la unidad base del tiempo y se trabaja con un sistema
de numeracién decimal (décimas de segundo, centésimas de segundo, etc.).

La siguiente tabla muestra las mujeres que obtuvieron medalla de Oro en la prueba de
Maratén en los Juegos Olimpicos de Atenas, Pekin y Londres:

Juego olimpico Medallista de Oro en Maraton Marca
Atenas 2004 Mizuki Noguchi 2 h 26 min 20 seg
Pekin 2008 Constantina Tomescu 2 h 26 min 44 seg
Londres 2012 Tiki Gelana 2h 23 min 7 seg
Encontremos la suma total de las marcas: Y reorganizando la informacién obtienes:
Horas Minutos Segundos Horas Minutos Segundos
2 23 07 6 horas 60y 15 minutos 60y 11 segundos
+2 26 20 7 horas 16 minutos 11 segundos
2 26 44
6 75 71 Teniendo en cuenta que 1 hora = 60 minutos
La suma te arroja 6 horas, 75 minutos y 71 y 1 minuto = 60 segundos.
segundos, como sabes que un minuto tiene Luego, puedes decir que la suma total de
60 segundos y que 60 minutos corresponden las marcas da como resultado 7 horas, 16
a una hora (se aconseja iniciar la suma por minutos y 11 segundos.

los segundos), es necesario reagrupar:

Horas Minutos Segundos ( y>< )

6 75 71
" 6 horas 60y 15 minutos 60y 11 segundos .

Desemperio: Diferencio y ordeno, en objetos y eventos, propiedades o atributos que se puedan medir (longitudes,
distancias, dreas de superficies, volimenes de cuerpos sélidos, volimenes de liquidos y capacidades
de recipientes; pesos y masa de cuerpos sélidos; duracion de eventos o procesos; amplitud de dngulos).
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Unidad 4

Aplico mis conocimientos

Comunicacién

1.

Efecta las operaciones correspondientes:
a. 5h 55 min + 3 h 26 min.

b. 7 h 35 min — 3 h 40 min.

¢. 8 h 45 min 20 seg + 3 h 50 min 45 seg.

Escribe el nmero de horas que representan
450 minutos.

Identifica y encierra en un circulo, la hora
que es diferente a las demds.

a. 2h 35 min 76 seg.
b. 1 h 96 min 16 seg.
c. 1h 36 min 76 seg.
d. 2h 36 min 16 seg.

Responde las preguntas 4 a 8 teniendo en
cuenta la siguiente tabla anexa:

El tiempo promedio mensual de navegacion

en Internet entre marzo de 2012 y marzo 2013

Paises Promedio tiempo mensual
latinoamericanos utilizado en Internet
Meéxico 18 horas 48 minutos
Chile 19 horas 30 minutos
Venezuela 17 horas 12 minutos
Argentina 24 horas 6 minutos
Colombia 18 horas 54 minutos
Pert 21 horas 30 minutos
Brasil 35 horas 36 minutos

Informacién recuperada de

httos://www.fayerwayer.com/2013/05/en-

4.

latinoamerica-pasamos-261-horas-conectados-

a-internet-en-promedio-al-mes/

Organiza de mayor a menor los paises
latinoamericanos que consumen mds
tiempo en Internet.

5. Encontrar la diferencia entre el pafs que mds
navega con el que menos dedica tiempo en
Internet.

6. Entre Colombia y Argentina, 2cuénto tiempo
se navega en Internet?

7. Si el promedio de tiempo en Internet en
Latinoamérica es de 26 horas y 6 minutos,
écudles paises estdn por debajo de ese
promedio?

8. Expresa en minutos el tiempo usado para
navegar en Infernet por los chilenos.

: Solucién de problemas

9. Cuatro estudiantes quieren hacer la resta
entre 4 horas, 8 minutos, 36 segundos y 3
horas 51 minutos con 10 segundos.

a. Ana dice que esta resta es de por lo me-
nos una hora porque estd restando 3
horas de 4 horas.

b. Sandra dice que la diferencia es menos
de 20 minutos, porque desde el menor
tiempo faltan menos de 10 minutos para
llegar a las cuatro horas y luego faltan
menos de 10 minutos para llegar al ma-
yor tiempo.

c. Julian dice que la diferencia es tan solo
26 segundos, de acuerdo a lo que obser-
va comparando los segundos de cada
uno de los tiempos.

d. Camilo dice que efectué la resta y la di-
ferencia es 17 minutos con 26 segundos.

Decide cudles de las afirmaciones son co-
rrectas y cudles son incorrectas. Justifica tus
respuestas en el cuaderno.

10. Une cada expresién con su equivalente.

2460 segundos. 48 minutos.
51 minutos+25 minutos. 1 hora y 27 minutos.
1 hora — 12 minutos. 1 hora y 12 minutos.
2 horas — 48 minutos. 41 minutos.
87 minutos. 1 hora y 16 minutos.

o}

Describe atributos medibles de diferentes sélidos y explica relaciones entre ellos por medio del lenguaje algebraico.
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Componente: Numérico-variacional

Sistema métrico internacional
Magnitudes como ancho, largo, grosor y altura representan la longitud de un elemento,
vista como la distancia entre dos puntos.

o
o
o)
9
c
D

Medidas de longitud

Las unidades mds utilizadas de longitud se muestran en la siguiente tabla:

Multiplos Unidad base Submultiplos
Kilémetro | Hectémetro | Decametro Metro decimetro | centimetro | milimetro
(km) (hm) (dam) (m) (dm) (cm) (mm)
l1dm= lcm = 1 mm =
1km= 1dam = 1 1
- 1
1o0om | LRm=100m g —m ——m | ——m
10 100 1,000

Conversion de unidades

En el sistema métrico decimal, una misma longitud se puede representar en todos los
multiplos o submdltiplos.

Uno de los procedimientos para realizar conversiones de unidades puede ser:

M
/ K [ [ | Multiplicar si se requiere ir de
¢ NIm em ¢ Cn unidades grandes a pequefas.
Dividir si se requiere ir de
[ ® [
cm m Km unidades pequefias a grandes.

+ 1,000 =+ 100

s Elemplo ................................................................................................................................................................................................... .
_ Para hacer la conversién de metros a centimetros debes multiplicar por 100. _

Es asi que 92 metros son 9,200 centimetros. Luego, 92 m + 72 ¢cm = 9,200 cm + 72 cm = 9,272 cm.

Por lo tanto, 92.72 m convertidos a centimetros serfan 9,272 cm.

En este ejemplo, tendrias:

91 m 29 cm = 9,100 cm + 29 cm = 9,129 cm.

Luego, 91.29 m en centimetros serian 9,129 cm.

Y en este:

91 m 59 cm =9,100 cm + 59 cm = 9,159 cm

Finalmente, 91.59 m representarian 9,159 cm.

Desemperio: Diferencio y ordeno, en objetos y eventos, propiedades o atributos que se puedan medir (longitudes,
distancias, dreas de superficies, volimenes de cuerpos sélidos, volimenes de liquidos y capacidades
de recipientes; pesos y masa de cuerpos sélidos; duracion de eventos o procesos; amplitud de dngulos).
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Aplico mis conocimientos

Comunicacidn

1. Completa la siguiente tabla:

Medida
m cm

Elemento

mm

Longitud de la mano

Ancho de la puerta

Largo de una mesa

Alto de un mueble de la cocina

Tamarnio del dedo pulgar

2. Completa cada conversiéon de medidas:

a.0587km=_ = m.

b. 420 m = mm.

C. 3 2 m = dm.
5

Razonamiento

3. Ordena de mayor a menor las siguientes

medidas:

a. 3.7 mm. d. 0.037 km.
b. 3.7 m. e. 0.0037 dam.
c. 0.37 m.

4. Halla la medida aproximada de la cuerda,
utilizando la medida del brazo del deportista
que es de 75 cm.

Nota: Realiza la
medicién desde la
fotografia, es decir,
mide la cuerda
contando cudntas
veces cabe la
longitud del brazo
en la cuerda.

5. Una distancia de 4.75 km es igual a
a. 475 m. c. 475,000 m.
b. 0.00475 m. d. 475,000 cm.

Solucién de problemas

6. Una pulga es capaz de saltar hasta 130
veces su propia longitud. Si esta mide
3 mm, ¢cudntos centimetros se desplaza en
un salto?

7. Samuel quiere convertir 0.013 km a cm. Para
ello, sigue estos pasos:

a. Convierte de km a m multiplicando por 100.
0.013 x 100=1.3 m

b. Convierte de m a cm multiplicando por 1,000.
1.3 x 1,000=1,300 cm

Esteban le dice a Samuel que el resultado es
correcto, pero que el procedimiento es incorrecto.
Explica qué errores cometié Samuel.

8. Camilo hace la suma de 0.14 m, 28 mm y
43 cm. Completa los pasos que debe seguir:

a. Convierte 28 milimetros a metros

28 + = m.
b. Convierte 43 centimetros a metros
43 + = m.

c. Suma los tres valores en metros

0.14 + + = m.

9. De cada uno de los conjuntos, resta la
menor longitud de la mayor longitud.

450 mm 12 cm 0.01 m
0.8 km 123 dam 750 m
21m 0.3 dam 177 cm

Describe atributos medibles de diferentes sélidos y explica relaciones entre ellos por medio del lenguaje algebraico.
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Componente: Numérico-variacional

Cdlculo de superficies
Unidades de drea

La medida de una superficie es el @rea. La unidad de medida del érea son las unidades cuadradas
(1?) es decir, un cuadrado que mide por cada uno de sus lados 1 unidad. Por ejemplo, si cada uno
de los lados de un cuadrado mide 1 metro, su drea serfia de 1 m?.

.
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Medidas de superficie

Muiltiplos Unidad base Submuiltiplos
Kilometro Hectometro Decdmetro Metro Decimetro Centimetro Milimetro
cuadrado (km?) cuadrado (hm?) | cuadrado (dam?) | cuadrado (m?) cuadrado (dm?) cuadrado (cm?) cuadrado (mm?)
lem?= I mm?=
1 km? 1 hm? 1 dam? I dm? I S 1 o
=1,000,000m> | =10,000m> | =100 m> L e 001m? 10,000 1,000,000
100 - 0.0001m’ - 0.000001 m?

Cdlculo de superficies

Las unidades de superficie también pueden ser representadas en multiplos o submdltiplos, para
lograr esto, se deben tener en cuenta unos procedimientos de conversiones de medida.

Para el caso del sistema métrico decimal, uno de los procedimientos que se pueden utilizar para la
conversién de unidades, puede ser:

x 1,000,000 x 10,000
' m Multiplicar si se requiere ir de unidades grandes
e Km?2 e M2 e CM? o pequefias, si las unidades son consecutivas se

multiplican por potencias de 100.

9 ' ) » | Dividir si se requiere ir de unidades pequefias
* CIn °*m e Km a grandes. Las unidades consecutivas se
W dividen entre potencias de 100.
+ 10,000 + 1,000,000
............ EIEMIPIO .o
Completa los espacios vacios b. Debes reconocer que hay que dividir
entre 10,000, ademds, pasas la fraccién
a.70m?’=___ cm’ mixta a decimal, quedando ast:
b. . km’ = 2% dam’ 23 dam?® = (2x4)+3 dam’
Solucién: 1 4
_u 2
a. Para pasar de m? a cm? multiplicas por 10,000: Ty 10,000 /o
70 m? x 10,000 = 700,000 cm’ =2.75 + 10,000 km’ .
=0.000275 km?

O
Desemperio: Diferencio y ordeno, en objetos y eventos, propiedades o atributos que se puedan medir (longitudes,
distancias, dreas de superficies, volimenes de cuerpos sélidos, volimenes de liquidos y capacidades
de recipientes; pesos y masa de cuerpos sélidos; duracion de eventos o procesos; amplitud de dngulos).
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Unidad 4

Aplico mis conocimientos

Comunicacién

1.

Completa las siguientes conversiones de
medida:

a. 2 l cm’=
3

2

b. 24hm? = cm

Organiza de menor a mayor las siguientes
medidas:

a. 0.2 hm?; 250,000 m?; 1 km?
b. 200,000 cm?; 2 m? ; 0.2 m?

Suma las dreas y responde en cualquiera
de las dos unidades:

a. 240 mm? y 3 cm?

b. 0.003 km? y 5,400 m?

Razonamiento

4.

Recuerda que el drea de rectédngulo es la
medida de su base por la altura; cuando
encontramos imdgenes compuestas, se
pueden fragmentar en varios cuadrados
o rectdngulos, a los cuales se les halla
independientemente el drea y luego se
suman para conformar nuevamente la
figura original. Halla el drea de las figuras
presentadas a continuacion.

a. 1cm

4 cm

4 cm

7.5m

4.5m

3m
4.5 m

6m

Solucién de problemas

5.

Victoria va a cubrir el piso de su cocina
con baldosas nuevas. Las baldosas son
cuadradas y tienen 30 cm de lado. La
cocina de Victoria mide 4 metros de ancho
y 5 metros de largo.

a. 2Cudnto es el drea de cada baldosa?
b. ¢Cudnto es el drea de la cocina de Victoria?

c. ¢Cudntas baldosas se necesitan para
cubrir la cocina?

En el colegio de Enrique van a pintar las
paredes de todos los salones de bachillerato.
Cada pared tiene 10.5 metros de ancho y
2.3 metros de altura. En cada pared hay
dos ventanas con 3.8 metros de ancho y 1.1
metros de altura. Si se van a pintar 6 paredes,
2cudnta drea se va a cubrir?

Dibuja y halla el drea de cada figura.
a. Rectédngulo de base 5 cm y altura 10 cm.
b. Cuadrado cuyo lado mide 0.9 dm.

c. Tridngulo cuya base mide 4.9 cm y su
altura 2.5 cm.

El érea de un rectédngulo es 158 dm? . Si uno
de sus lados mide 79 cm, écudnto mide el
otro lado?

El perimetro de un cuadrado es 3.6 cm. ¢De
cudnto es su drea?

Describe atributos medibles de diferentes sélidos y explica relaciones entre ellos por medio del lenguaje algebraico.
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Componente: Numérico-variacional

Calculo de volumenes

La medida del espacio interno de una figura tridimensional es el volumen. La unidad de medida
de volumen estd dada en unidades cibicas (13, en el caso del sistema métrico decimal, la unidad
base seria el metro cubico (m?).

.
o
o)
9
c
D

Medidas de volumen

Para hallar el volumen de un prisma conociendo el drea de su base y la altura. En este caso,

el volumen se expresa como el producto de la altura de la figura y el drea de la base. Asi:
Volumen del prisma = Area de la base x altura
=36,875m*x 45 m
" (]
H = 1,659,375 m?

Conversion de unidades

Las unidades de volumen también pueden ser representadas en multiplos o submltiplos. Para
lograr esto, se deben tener en cuenta unos procedimientos de conversiones de medida.

Para el caso del sistema métrico decimal, uno de los procedimientos que se pueden utilizar para
la conversién de unidades es:

x 1,000,000,000 x 1,000,000

Multiplicar si se requiere ir de unidades grandes

e Km3 e m° e CIM°  a pequefas, si las unidades consecutivas se
) multiplican por potencias de 1,000.
' . Dividir si se requiere ir de unidades pequefas
3 3 o Km? : ; e
* CIn °* m IM”~ 4 grandes, las unidades consecutivas se dividen
\_/\7 entre potencias de 1,000.
+ 1,000,000 +1,000,000,000

Otro procedimiento consiste en hacer la conversién de cada una de las dimensiones antes de
iniciar los cdlculos y utilizar la férmula general de volumen segin el objeto.

............ Elemplo
Para expresar el volumen del prisma en kildmetros cibicos haz lo siguiente: :
Debes dividir 1,659,375 m® entre 1,000,000,000, asi:

_LOS9STS__ 101659375 ki’
1,000,000,000

Por lo tanto, el volumen del prisma expresado en kilémetros serfa de 0.001659375 km?

Desemperio: Diferencio y ordeno, en objetos y eventos, propiedades o atributos que se puedan medir (longitudes,
distancias, dreas de superficies, volimenes de cuerpos sélidos, volimenes de liquidos y capacidades
de recipientes; pesos y masa de cuerpos sélidos; duracion de eventos o procesos; amplitud de dngulos).
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Unidad 4

Aplico mis conocimientos : Razonamiento

4. Un prisma rectangular tiene 1,440 cm?® de

Comunicacién
volumen, el largo es 24 cm y el ancho es de

1. HG”G el VOlUmen de |O$ SigUienTeS ﬁgUrOs, E 10 cm. ZCUCIJI es |O medido de |G OHUrO?
donde cada cubo representa un metro ) .
cobico: 5. Encuentra la dimensién que se desconoce

del volumen de los siguientes prismas
rectangulares:

a. Volumen =400 m?, largo = 10 m;
ancho = ?; profundidad = 5 mm.

b. Volumen = 160 m?, largo = 10 cm;
ancho = 8m; profundidad = ?

c. Volumen = 1,200 cm?, largo = ?;
ancho = 12 mm; profundidad = 4 cm.

6. Encuentra el volumen de la siguiente figura:

3cm

lcm

3cm

7 2cm

2. Halla el volumen de los siguientes prismas:

: 7. Expresa o convierte el volumen hallado en
% : el ejercicio 6 en mm?.

8 cm : Solucién de problemas

8. Una compaiia de cargas tiene diferentes
vehiculos para realizar sus envios, por ejemplo
tienen un camién turbo cuyas medidas de

- alto oscilan entre 2.20 y 2.30 metros; el largo

A 4cm estd entre 4 y 5 metros y su ancho estd entre

3cm : 2.20 y 2.30. ¢Cudl es el volumen minimo y

: maximo de este tipo de camiones?

9. Si se necesita transportar una carga que
ocupa un volumen de 54 m?3 2cudles
pueden ser las dimensiones del camién?
Realiza las estimaciones necesarias.

2 cm

10. Un prisma rectangular se construye con 40

4cm : cubos azules y 3 cubos rojos. Un cubo rojo

tiene el doble de ancho que un cubo azul.

3. Convierte cada uno de los volumenes del : Expresa el volumen del prisma en términos
ejercicio 2 a cm®. : de ancho de un cubo rojo.

o

Describe atributos medibles de diferentes sélidos y explica relaciones entre ellos por medio del lenguaje algebraico.
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Componente: Numérico-variacional

Unidades de capacidad

Medidas de capacidad

o
o
o)
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Recordemos que la capacidad es la magnitud que nos permite saber cudnto es el contenido de un
recipiente. Algunos, para diferenciarlo del concepto de volumen, lo denominan volumen interno
de una figura tridimensional.

La unidad de capacidad bdsica es el litro (I); en la siguiente tabla se encuentran algunos de los
mltiplos y submdltiplos usados para hallar la capacidad:

Unidad Basica Multiplos
Kilolitro (k/) Hectolitro (4/) Decalitro (da)
1 kl=1,000/ 1hl=1001 1da=10/
Litro (/) Submaltiplos
decilitro (dl) Centilitro (/) Mililitros (1)
L:0.1 [ L:O.Ol/ L:O.OOIZ
10 100 1,000

Conversion de unidades

Como viste anteriormente, la unidad de capacidad es litro (/) y existe una relacién con las medidas

de volumen, por ejemplo, centimetros cObicos o metros cibicos: | ;o < 1,000

/\‘/_\‘
'\_/'\/

Un mililitro (ml) es equivalente a 1 centimetro cUbico (cm?).

Una cucharadita contiene cerca de 5 mililitros de liquido.

Un litro (1) es igual a 1,000 mililitros. +1,000 = 1,000
Envases de liquidos, que comUnmente encuentras en los Im’ |1dm’ |lcm’
supermercados, son de capacidad de un litro y de dos litros. L1k | Llitro | 1

Otras conversiones que relacionan unidades de volumen y de capacidad son: 1

H Determina en litros la capacidad del portaldpices de Fabién que se muestra
en la figura, sabiendo que el drea de la base del interior es 61 cm? y la
altura en su interior es 14 cm.

Solucién

La capacidad del recipiente la calculas multiplicando el drea de la base
por la altura. Asf obtienes que:

Capacidad = 61 cm? x 14 cm = 854 cm?®= 854 ml

Para hallar la capacidad en litros debes dividir entre 1,000.

La capacidad del portalépices es 854 + 1,000=0.854 litros.

Desemperio: Diferencio y ordeno, en objetos y eventos, propiedades o atributos que se puedan medir (longitudes,
distancias, dreas de superficies, volimenes de cuerpos sélidos, volimenes de liquidos y capacidades
de recipientes; pesos y masa de cuerpos sélidos; duracion de eventos o procesos; amplitud de dngulos).
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Unidad 4

Aplico mis conocimientos 7. En una bodega hay 15 barriles de vino tinto

y 20 barriles de vino blanco; cada barril

Comunicacién contiene 120 litros. ¢Cudntos hectolitros de
1. Redliza las siguientes conversiones: vino hay en total?
a. 7.000 ml 1 : 8. Un vaso pequefo equivale a un decilitro,
o ' : ¢cudntos vasos pequefios se deben tomar
b. 0.035] = ml. : para beber un litro y medio de agua al dia?
. © 9. Una jarra contiene medio litro de gaseosa,
. —|= ml. 2cudntos vasos de 10 centilitros se pueden
10 : llenare
1
d.2—mi= L
2
2. Relaciona unidades de volumen y unidades L5 dm
de capacidad en cada caso: '
a.750cm*=__ ml
0.8 dm
b.245ml=__ cm?
2.3dm
c. 52001 = kl = m?, _
- 10. 2Cudntos litros de agua le caben al
d.6l= ml = cm’, recipiente de la figura?
Razonamiento : 11.El galén es una medida de capacidad
: del sistema inglés y equivale a 3.785 litros
3. Ordena de mayor a menor las siguientes aproximadamente. &¢Cudntos litros hay en
capacidades: : tres galones?

12. Se necesitan 18 litros de pintura para pintar
una casa, 2cudntos galones de pintura se
deben comprar?

a.211:25000ml; L 1;2451.
2 4

b. 760 ml; 0.765 |; 7.65 ml; 7.6 L.

- 13.Un envase de 185 ml de jabdn liquido se
c. 1I0mL0.150.0111.1L vende a Q9.00. El mismo producto en una
: presentacion de 0.51 cuesta Q27.00. ¢Cudl

serfa la mejor compra?

Solucién de problemas

4. Una botella tiene capacidad de 2 litros,
¢cudntas botellas de 125 ml se necesitan
para llenarla?

5. Para preparar jugo de uva se cuenta con
250 ml de concentrado, écudnta agua se
debe agregar para obtener 1.5 litros de
jugo?

6. Una botella de bebida energética es de
0.5 dm?. 2Cudntos litros hay en una
docena de botellas?

DBA: Describe atributos medibles de diferentes sélidos y explica relaciones entre ellos por medio del lenguaje algebraico.
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Componente: Métrico-geométricoa

Mapas

Los mapas son representaciones planas de la superficie de la Tierra.
Con estas representaciones se busca proyectar las coordenadas a una
cuadricula en plano cartesiano, donde sus coordenadas son (x,y).

Coordenadas geogrdficas

Las dreas més pequenas de la Tierra, generalmente, se visualizan
mediante el uso de un mapa de coordenadas de referencia, que
normalmente abarca regiones y no puntos en un mapa. Los aspectos
importantes a tener en cuenta son los puntos cardinales de la brojula,
llamados norte, sur, este y oeste; estos se ubican sobre los ejes del plano
cartesiano. Se pueden crear direcciones intermedias como noroeste,
reduciendo el dngulo recto que los forma.

Unidad 4

ON NE

oS ES

[ Eiemplo
Define desde Huehuetenango cudl es
lo ciudad guatemalteca mds lejana del
mapa, y cudl es la més cercana.

Sabiendo que la distancia entre =
Huehuetenango y la Ciudad de Guatemala &
es de 128 kildbmetros, determina la
distancia a otras ciudades.

Solucién

Para definir la distancia usando la escala,
puedes tomar la medida con regla sobre
la fotografia:

La ciudad guatemalteca mds lejana de
Huehuetenango, de acuerdo con la
fotografia, es Flores.

la distancia de Huehuetenango a la
Ciudad de Guatemala, en el mapa, es de
2.5 cm. La distancia a Flores es 4.8 cm.

Reservalde:
-~ laBigsfera
calakmul 5+ W8~

Reservalde
BiosferalMaya

Con esta informacién puedes plantear la relacién a través de una regla de tres:

Distancia entre Huehuetenango y Flores = 510
cm

x 4.9 cm

Distancia entre Huehuetenango y Flores = 245 Km

Ahora, volviendo a la fotografia, también encuentras que la ciudad mds cercana a
Huehuetenango es Quetzaltenango. Usando la regla de tres, observas que es 1.1 cm.

km

. , 50
Distancia entre Huehuetenango y Quetzaltenango =
cm

Distancia entre Huehuetenango y Quetzaltenango = 55 Km

x 1.1cm

O

Desempeno: Identifico caracteristicas de localizacién de objetos en sistemas de representacién cartesiana y geogrdfica.
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Unidad 4

Latitud y longitud

Los semicirculos que unen el polo norte conel  El ecuador tiene asignado un valor de latitud 0°.
polo sur se denominan meridianos. La linea A los demds paralelos se les asigna la latitud de
de referencia es el meridiano de Greenwich  acuerdo con el dngulo que forma un punto sobre el
(0°). Puedes ubicar lugares de la Tierra al  paralelo con el punto correspondiente del ecuador.
este o al oeste del meridiano de Greenwich,
midiendo el dngulo que se forma entre los
correspondientes meridianos, y este dngulo
se denomina longitud.

Cualquier lugar de la Tierra puede ser localizado
por un par de coordenadas, donde la primera
coordenada representa su latitud, y la segunda,

. o su meridiano de longitud.
El ecuador es una linea imaginaria que

recorre la circunferencia de la Tierra a mitad
de camino entre los polos. Todos los demds ~ El mapa del mundo es en general representado
circulos paralelos al ecuador son conocidos  en dos dimensiones, mostrando ambos, tanto
como paralelos de latitud. paralelos de latitud como meridianos de longitud.

Coordenada geogrdfica: (latitud, longitud)

©

0
170°

S

170°

160"
150°,
140°,
130,
o“\ \t

<\
O

Wi

N,

44“4“
2

¢a Mégidiano de Green

~

-

« Usando el mapa del mundo representado en el planisferio de la siguiente pdgina, identifica &
el lugar exacto o la ciudad mas cercana a cada una de las siguientes coordenadas:

a. 35°S,150°E b. 45°N, 70° O
Solucioén:

a. La ciudad que queda ubicada a 35° b. Ottawa, en Canadd, es la ciudad que
paralelos de latitud y a 150° me- queda a 45° paralelos de latitud y a
ridianos de longitud es Canberra 75° meridianos de longitud. Recuerda
(Australia). Debes tener cuidado de que los paralelos llegan a 90° en los
ubicar correctamente las coordena- polos, de modo que Ottawa estd a

. das, al sur del ecuador y al este del mitad de camino desde el ecuador .
meridiano de Greenwich. hasta el po|o_

Utiliza escalas apropiadas para representar e interpretar planos, mapas y maquetas con diferentes unidades.
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Aplico mis conocimientos

70°

1. Utilizando el planisferio, describe las
coordenadas aproximadas de las
siguientes ciudades:

Roma (ltalia).
Nairobi (Kenia).
Santiago de Chile (Chile).

Mosct (Rusia).

a.
b.
c.

d.

e. Nueva York (Estados Unidos de América).

Escribe la ciudad mdés cercana a las
siguientes coordenadas:

d. 50° N. 0.
e. 20°N,45° O.

a. 30°N, 30° E.
b. 30° N, 120° E.
c. 15°S,135°E.

La hora no es la misma en todo el mundo
al mismo tiempo. Cuando nos movemos
15° al este debemos sumar una hora, y si
nos movemos 15° al oeste restas una hora.
Si en un momento dado en Guatemala
son las 11:20 p. m., determina la hora en
Roma, Taipei y Londres.

v {Mﬁ‘ : IR Pl : ’
T T T

P=E- S0NLa. AENE
|| A ] - ,""' N

00000 00000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000000 00

De acuerdo con el siguiente mapa de Guatemala,
responde las siguientes preguntas.

¢ il ANNNY G e -
i Cernitdn de Derminguez ¢ S o)
~ AR

& Youtu)| —iCnae H

. a JEEs
7L b OUICHEO’\\ ALTA VERAPA
gy

P
F

enor SO/
ﬁ% \‘_Nﬂmk :

2Qué cabeceras departamentales
encuentras al oeste de Totonicapdn?

GUATEMALA
ohm  ® s wkm
T —
4.

5.

Sabiendo que la distancia entre Retalhuleu
y Antigua es de aproximadamente 100 km,
determina las siguientes distancias:

a. De San Marcos a Totonicapdn.
b. De Escuintla a Jutiapa.

c. De Chimaltenango a Salama.
d. De Mazatenango a Cobdn.

e. De Chiquimula a Huehuetenango.
O

Desempefio: |dentifico caracteristicas de localizaciéon de objetos en sistemas de representacién cartesiana y geogrdfica.
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Componente: Aleatorioo

Unidad 4

Probabilidad simple

Concepios introductorios P Eiemplo .................................................................................. ;
Aquellas situaciones en las que el azar |, * Resolver la ecuacién 40-x=32 es un
juega un papel determinante, es decir, que fendmeno determinista, pues se sabe con
su comportamiento es impredecible, son certeza que el valor de la incégnita es 8.
fenémenos aleatorios. Por otra parte, ,

) * Lanzarundadonocargado esunfenémeno
los momentos de los cuales es posible .

aleatorio, dado que no sabemos con

determinar con certeza su resultado son  *®

, . . certeza cudl nimero caerd.
fenédmenos deterministas.

Se denomina espacio muestral al conjunto de todas las posibilidades de resultado de un experimento
aleatorio. Se simboliza E.

o Eiemplo ............................................................................................................................................................................................. .

. El espacio muestral correspondiente al experimento aleatorio “lanzar un dado no cargado”

corresponde a:
" E={1,2,3,4,56} H

Un suceso o evento es cada uno de los subconjuntos del espacio muestral. Se designa
escribiendo entre corchetes los posibles resultados.

Tipos de sucesos

Suceso seguro: es aquel que ocurre cuando se realiza un experimento aleatorio.
Eiemplo: C = obtener un nimero del 1 al 6-C ={1, 2, 3, 4, 5, 6}

Suceso imposible: suceso que nunca ocurre en un experimento.

Eiemplo: D = sacar un nimero mayor a 6 »>D = {2}

Diagramas de arbol

Los diagramas de drbol son representaciones grdficas que se utilizan para mostrar
los posibles resultados de un experimento aleatorio. Para su construccién se pone
una rama para cada una de las posibilidades acompanada de su probabilidad.

= Eneldescanso, Juany sus amigos estdn jugando a adivinar qué resultados =
» obtendrén al lanzar T moneda al aire en tres lanzamientos. )

Utiliza escalas apropiadas para representar e interpretar planos, mapas y maquetas con diferentes unidades.
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La representacion de esta situacién en un diagrama de arbol es:

Primer Segundo
lanzamiento lanzamiento

—

Tercer
lanzamiento

Cara
Cara <
Escud
Cara scudo
Cara
Escudo <
Escudo
Cara
Cara <
Escudo Escudo
Cara
Escudo <
Escudo

Probabilidad de un evento: regla de Laplace

La probabilidad de un evento corresponde al cociente entre el nimero de eventos favorables y el
numero total de eventos del espacio muestral. Es un valor numérico entre 0y 1, donde se tiene que:

e Al obtener 0, el suceso no ocurrird.

* Al obtener 1, el suceso es seguro.

La probabilidad de que ocurra el suceso A estd determinada por: ’

A = participacion equipo amarillo T
La suma de las probabilidades de

_ humero de casos_favorables los sucesos elementales es 1.

P(4

niimero de casos posibles

a Sise lanzan simulténeamente dos monedas, la probabilidad de que se

obtengan dos escudos es:

Espacio muestral: {(cara, escudo); (cara, cara); (escudo, cara); (escudo, escudo)}

Evento favorable: {(escudo, escudo)}

Por lo tanto, la probabilidad es % =0.25.

« . | |
El espacio muestral tiene cuatro elementos y hay un solo evento favorable.

Desempeno: Conjeturo acerca del resultado de un experimento aleatorio usando proporcionalidad y nociones
bdsicas de probabilidad.
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Unidad 4

Aplico mis conocimientos

Comunicacién

1. Alejandra estd jugando con un dado, dice
un ndmero, lanza el dado y observa qué
nimero sale.

Los siguientes son los resultados que Alejandra
espera obtener. Clasificalos segun el tipo de
suceso:

a. Obtener un ndmero impar.
b. Que sea un nimero del 1 al 6.

c. Espera sacar un nimero par, pero sale
un impar.

d. Sacar un nimero impar menor a 5.

e. Sacar un nimero menor a 4.

f. Obtener un nGmero impar mayor que 5.
g. Obtener un 2.

2. Inventa un problema en el que la probabili-
dad de que ocurra un evento sea:

2
a. 1 b. € c. —
10 12 8

3. 2Qué significa que la probabilidad de un
evento sea % ¢ Justifica tu respuesta con
un ejemplo.

4. Santiago y Valentina estén jugando con un
dado y quieren saber lo siguiente: cudl es la

probabilidad de:

a. obtener un 4.
b. obtener nimeros pares.

c. obtener nimeros impares mayores o
iguales que 3.

5. Una agencia de viajes estd sorteando un
viaje entre las personas que compraron
planes en el Ultimo mes. La dindmica para
el sorteo es la siguiente: en una bolsa
depositan 7 pelotas pequefas de color
blanco, 2 rojas y 1 amarilla. Cada color
tiene unas condiciones, observa:

Pelota blanca — no gana el vigje.
Pelota roja — gana el viaje.

Pelota amarilla — gana el viaje y puede
llevar un acompanante.

Cudl es la probabilidad de:
a. no ganar el viaje.
b. ganar el vigje.
c. ganar el viaje y llevar un acompanante.

6. Fernanda tiene en una bolsa corazones de
colores para regalar a sus amigos, 3 son
amarillos, 4 son azules, 2 son rojos.

e Sisaca un corazén al azar, cudl es la

probabilidad de:

a. obtener un corazén azul.

b. obtener un corazén amarillo.
c. obtener un corazén rojo.

d. obtener un corazén que no sea
amarillo.

e. obtener un corazédn que no sea azul.

7. Joaquin tiene 5 camisas, 3 pantalones y 2
pares de zapatos. Realiza un diagrama de
arbol para saberlas posibles combinaciones
que puede hacer sin repetir ropa.

8. Redliza un diagrama de é&rbol con las
posibles combinaciones que se pueden
obtener de lanzar 2 monedas al aire.

9. Calcula la probabilidad de ocurrencia de
cada evento.

a. Obtener cara luego de lanzar una
moneda al aire.

b. Obtener escudo luego de lanzar una
moneda al aire.

c. Obtener 1 luego de lanzar un dado
al aire.

d. Obtener un nimero par luego de
lanzar un dado al aire.

O
Usa el principio multiplicativo en situaciones aleatorias sencillas y lo representa con tablas o diagramas de drbol. Asigna
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Matematica y tecnologia

@y &

Construyamos grdaficas con Geogebra

Aprendo Ejemplo 2.
Grdfica de una funcién punto a punto.

Paso 1

En la vista grdfica se seleccionan todas las
Paso 1 parejas de numeros y seleccionamos la
Escribimos lafuncién y =2x—1en el recuadro herramienta "lista de puntos'.

“entrada”. Mientras se escribe la funcién, |~M**"m"mmwm
aparece la gréfica instanténeamente. Eml»"-’?:%lu e
B REBISCRENCEE 5 | l;;‘f:

ot poagonst

Eijemplo 1.
Hacer la grdfica de la funcién y = 2x -1

"
|

Paso 2

Puedes asignar un nombre a tu lista de puntos y
determinar cudl es la variable dependiente y cudl
Paso 2 la independiente. Luego, seleccionamos "crear".

e y2u t

Podemos ubicar un punto sobre la funcién ﬁ‘“‘;“}““"f;‘"“gﬂaﬂ\m Bk o
que nos permita ver las coordenadas de G A g
dicho punto mientras se mueve. Para ello, % n ——
utilizamos la herramienta punto sobre objeto
y ubicamos el punto sobre la recta. En la vista
algebraica se van modificando abscisas y

ordenadas segun se mueva el punto

Ao G Vs Gocoaes Hommosee Wesisn Aooin

Si se requiere hacer un esbozo de la gréfica,
entonces seleccionamos los datos v,
continuacién, la herramienta "poligonal" con
la que aparecen segmentos uniendo los puntos
descritos anteriormente.

|~mm Edla Vista Opcones Hemamientas Ventana Aruca

Clal=z]

/ucf\ =~ [0~

Practico y Aplico

1. Realiza la gréfica de la funcién 5x+2y=0
2. Realiza la gréfica de los puntos:
(1,0.5),(2,1),(3,1.5) y (4, 2)

_—
Desempenio: Justifico la eleccién de métodos e instrumentos de cdlculo en la resoluciéon de problemas.
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® Comunicacion .

1. Camilo mide un volumen. ¢Cudl de
las siguientes es una medicion valida?

A 42

B. 23 m?
C. 89 cm?
D.21p

Las preguntas 2 a 5 son de seleccion
mUltiple con Unica respuesta.

2. Un drea de 34,000,000 m? es igual a
A. 34 km?
B. 3.4 km?
C. 34 hm?
D. 340 hm?
3. Un drea de 0.023 m? es igual a
A.2.3 cm?
B. 23 cm?
C. 230 cm?
D. 2,300 cm?

4. Un prisma rectangular tiene un
volumen de 432 mm?®. Si sus bases son
cuadrados de 6 mm de lado, écudnto
mide su altura?

A.3 mm
B. 12 mm
C.72 mm
D. 6 mm
5. Una capacidad de 45,300 ml es igual a
A. 45,300,000 1
B. 0.4531
C. 4.530001
D. 4531

a? Evaluacion tipo Saber

y plan de mejoramiento

6. Una familia desea tener tres hijos.

Observa la gréfica:
M
M/
—
M

M
F/
\F

/M
\F
/r

/
\

7. &Cudl es la probabilidad de que
tengan 2 nifos y una nina?

M
M
\F

VANVAN

A = C.

D.

2
3
B. 4
8

En un colegio se necesitan 10
computadores para 14 profesores.

8. ¢Cudntos se necesitarén para 112

profesores?
A. 80 C.25
B. 140 D. 60

9. Juegos de mesa preferidos por un
grupo de nifios:

Juego Frecuencia absoluta
Ajedrez 20
Domin6 15




Parqués 23
Pimpén 32
Damas chinas 10

10. ¢Cémo se puede representar la fraccién

de Ajedrez?
A.02% B.2 C.20% D.10%
100
11. ¢Cudl de las siguientes afirmaciones es
correcta?

A. La latitud es medida de forma paralela
al eje de los polos.

B. La longitud es paralela a la latitud.

C. Los paralelos son de longitud y los
meridianos de latitud.

D. Los meridianos son paralelos al eje de
los polos.

12. Decide cudles de las siguientes afirmacio-
nes son verdaderas.

I. Todos los paralelos tienen la misma
circunferencia.

Il. Todos los meridianos tienen la misma
longitud.

1. Cada meridiano corta exactamente
una vez a cada paralelo.

Se puede decir que:

A. todas las afirmaciones son verdaderas.

B. solamente la afirmacién Il es
verdadera.

C. las afirmaciones | y Ill son verdaderas.

D. ninguna de las afirmaciones es
verdadera.

13. Ciudad del Cabo es una ciudad ubicada
al sur de Suddfrica con coordenadas
33°S,20°E. La isla de Madagascar
queda al noreste de Ciudad del Cabo.
Se puede afirmar que:

A. Madagascar tiene mayor latitud y
mayor longitud que Ciudad del Cabo.

B. Madagascar tiene mayor latitud y
menor longitud que Ciudad del Cabo.

7_Unidad_4_20
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C. Madagascar tiene menor latitud y
mayor longitud que Ciudad del Cabo.

D. Madagascar tiene menor latitud y
menor longitud que Ciudad del Cabo.

Responde las preguntas 14 y 15 teniendo en
cuenta la siguiente informacién: en una bolsa
hay 5 tarjetas con los nGmeros 1, 3, 5,7, 9.

14. La closificacién del suceso A: obtener un
ndmero par es
A. suceso elemental.
B. suceso compatible.
C. suceso imposible.
D. suceso seguro.

15. 2Cudl es la probabilidad de B: obtener
un ndmero impar?

5 _>
A. P(B)=< C. P(B)=1
1 _1
B P(B):g D P(B)—l
El dominé tiene 28 fichas.
(.} e © )
00500 !:-.- o0 0® .0
(XX o7 N
)

16. 2Cudl es la probabilidad de sacar
una ficha determinada?

A. 6 c. 6
28 56

B. 1 D. 1
56 ’ %

17. Una bolsa llena de globos pesa
75.6 gramos. Si cada globo pesa
1.2 gramos, écuéntos globos hay
en la bolsa?

A.63 B.744 C.768 D.63
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